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MIEMBROS PROTECTORES DE LA ASOCIACION TECNICA
ESPANOLA DEL PRETENSADO

Dentro de nuestra Asociacidn existe una categoria, la de “Miembro Protector”’, a la que pueden
acogerse, previo pago de la cuota especial al efecto establecida, todos los Miembros que voluntaria-
mente lo soliciten. Hasta la fecha de cierre dei presente niimero de la Revista, figuran inscritos en esta
categoria de “Miembros Protectores” los que a continuacion se indican, citados por orden alfabético:

ACEROS Y TECNOLOGIA PARA LA CONSTRUCCION, S.A. (ATECSA).— P° de la Habana,
14. 28036 Madrid. ‘

AGROMAN EMPRESA CONSTRUCTORA, S.A.— Raimundo Fernandez Villaverde, 43. 28003
Madrid. -

AGRUPACION DE FABRICANTES DE CEMENTO DE ESPANA “OFICEMENT"'.— Veldzquez,
23. 28001 Madrid.

ALVI, S.A. (PREFABRICADOS ALBAJAR).— Orense, 10. 28020 Madrid.

AUTOPISTAS, CONCESIONARIA ESPANOLA, S.A.— Plaza Gala Placidia, 1. 08006 Barcelona.

AZMA, S.A.— P° de la Habana, 16. 28036 Madrid.

BIGUETES, S.L.— Partida Altabix, s/n. 03000 Elche {Alicante).

CAMARA, S.A.— Apartado 180. 36080 Pontevedra.

CARLOS FERNANDEZ CASADO, S.A.— Grijalba, 9. 28006 Madrid.

CEMENTOS MOLINS, S.A.— C.N. 340, Km. 329,300. 08620 Sant Vicenc dels Horts (Barcelona).

CENTRO DE ESTUDIOS Y EXPERIMENTACION DE OBRAS PUBLICAS (CEDEX). Gabinete
de Informacion y documentacion.— Alfonso Xil, 3. 28014 Madrid.

CENTRO DE TRABAJOS TECNICOS, S.A., C.T.T., S.A.— Aribau, 185, 08021 Barcelona,

COLEGIO DE INGENIEROS TECNICOS DE OBRAS PUBLICAS.— Miguel Angel, 16. 28010
Madrid.

COLEGIO NACIONAL DE INGENIEROS DE CAMINOS, CANALES Y PUERTOS DE MA-
DRID.— Almagro, 42, 28010 Madrid.

COLEGIO OFICIAL DE APAREJADORES Y ARQUITECTOS TECNICOS.— Santa Eugenia, 19.
17005 Gerona.

COLEGIO OFICIAL DE ARQUITECTOS DE MADRID. Biblioteca.— Barquillo, 12. 28004
Madrid.

COL. LEG! OFICIAL D'ARQUITECTES DE CATALUNYA.— Placa Nova, 5. 08002 Barcelona.

CONSTRUCCIONES Y CONTRATAS, S.A.— Federico Salmén, 13. 28016 Madrid.

CUBIERTAS Y M.Z.0.V., S.A.— Ayala, 42. 28001 Madrid.

DRAGADOS Y CONSTRUCCIONES, S.A.— Avda. de América, 24. 28028 Madrid.

EMESA-TREFILERIA, S.A.— Apartado 451. 15080 La Coruia.

EMPRESA AUXILIAR DE LA INDUSTRIA, S.A. (AUXIN}). Departamento Obras Especiales.—
Padilla, 46. 28006 Madrid.

ENAGA, S.A.— Hermanos Fernéandez Calvajal, 31. 28023 Pozuelo de Alarcon (Madrid).

ENTRECANALES Y TAVORA, S.A. Biblioteca.— Juan de Mena, 8. 28014 Madrid.

ESCUELA TECNICA SUPERIOR DE INGENIEROS DE CAMINOS, CANALES Y PUERTOS.—
Ciudad Universitaria. 28040 Madrid,

ESTEYCO, S.A.— Menéndez Pidal, 17. 28036 Madrid.

ESTUDIOS Y PROYECTOS TECNICOS INDUSTRIALES, S.A. (EPTISA).— Arapiles, 14. 28015
Madrid.

EUROCONSULT, S.A.— Apartado 992, 28700 San Sebastian de los Reyes (Madrid).

FOMENTO DE OBRAS Y CONSTRUCCIONES, S.A. (FOCSA).— Avda. General Peron, 36.
28020 Madrid.

FREYSSINET, S.A.— General Peron, 24, 28020 Madrid.

GRACE, S.A.— Apartado 523. 08080 Barcelona.

HIDROELECTRICA DE CATALUNA, S.A.— Almogdvares, 11-17. 08018 Barcelona.

HISPANO-ALEMANA DE CONSTRUCCIONES, S.A.— Capitan Haya, 51, 28020 Madrid.

HORMIGONES GERONA, S.A.— Lorenzana, 45. 17002 Gerona.

HORMIGONES PROYECTADOS, S.A.-- Avda. Principe de Asturias, 63. 08012 Barcelona.

(Continda en el int. de contraportada)

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025



ASOCIACION TECNICA ESPANOLA DEL PRETENSADO
INSTITUTO EDUARDO TORROJA DE LA CONSTRUCCION Y DEL CEMENTO
DEL CONSEJO SUPERIOR DE INVESTIGACIONES CIENTIFICAS

CUOTAS ANUALES
CATEGORIAS ESPANA

Miembros ‘‘Personales’ (personas
DAtHTAlES) s s 4.500,— ptas.

Miembros “Colectivos’’ (personas
JURTAICAS) wvveeeieireie e eie e

Miembros “Protectores’” (personas
naturales o juridicas que deseen pres-
tar una ayuda econdmica especial a
[ L ] =0 O,

SERVICIO DE EE‘;:TE.J DIOS
E%‘P%’:t."_'.w\.‘., ES

hormigon
v adcelro
n: 164

3.8" trimestre 1987

EXTRANJERO

Ni la Asociacién ni el Instituto, una de cu-

40,— dolares yas finalidades es divulgar los trabajos de

investigacién sobrela construccién y sus ma-
teriales, se hacen responsables del contenido

7.000,— ptas. 100,— ddlares de ninglin articulo y el hecho de que patro-

cinen su difusién no implica, en modo algu-
no, conformidad con la tesis expuesta.

De acuerdo con las disposiciones vigentes,
deberd mencionarse el nombre de esta Re-
vista en toda reproduccién de los trabajos

12.000,— ptas. 200,—ddlares  insertos en la misma.

APARTADO 19.002 - COSTILLARES - CHAMARTIN - 28080 MADRID

Depbsito Legal: M-853-1958
Imprime: ACOR, S.A.- M. Herndndez, 50 - MADRID
ISSN: 0439-5689

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025



Comité de Redaccion
de la Revista
Hormigon y Acero

ARENAS, Juan José
BARREDO, Carlos
CUVILLO, Ramén del
CHUECA, Rafael
ELICES, Manuel

FERNANDEZ DE VILLALTA, Manuel

FISAC, Miguel

GONZALEZ VALLE, Enrigue
JODAR, Juan

JULIA, Manuel
LLOMBART, José Antonio
MANTEROLA, Javier
MARIA TOME, Javier
MURCIA, Juan

PINEIRO, Ratael

POZO VINDEL, Florencio J. del
ROMERO, Ratfael

SANCHEZ CASTRO, Carlos
SANCHEZ GALVEZ, Vicente
SIEGRIST, Carlos

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025

457-0-115

457-0-116

457-0-117

457-0-118

hormigon y acero

N. 164

indice

Calculo, con variacion lineal, de carac-
teristicas elastogeométricas ..........
Le calcul, avec variation linéale, des caracté-
ristiques élasto-géomeétriques.

Frame enalysis with linear variation of elasto-
geometric properties.

J.M. Arrietay F.J. del Pozo Vindel.

Analisis de piezas curvas pretensadas
() e e e e e
Analyse des piéces courbes précontraintes (i}.
Analysis of the prestressed curves members
(1.

M. Martinez Lafuente.

Una formulacion matematica para el es-
tudio analiticode los tirantes . ........
Une formulation mathématique pour I'étude
analytigue des tirants.

A mathematical formulation for the analytical
study of tie-rods.

/. Duque y A.C. Aparicio.

Determinacion del coeficiente (K) de
longitud efectiva en columnas de seg-
mentos espaciales de naves metdlicas,
utilizando microcomputadoras . .......
Détermination du coefficent (K) de la longeur
effective dans les colonnes a segments spatiaux
des nefs métalliques, avec |'utilisation de mi-
crocomputers.

Determination of the effective length coefficent
(K) of columns of spatial segments in metallic
sheds, making use of microcomputers.

J.M. Torres y D. Botta.

Pag.

11

29

57

81




457-0-119 Nuevas formulas aproximadas para el di-
mensionamiento de secciones de hormi-
gbnarmado .............. ... ... 89
Nouvelles formules approchées pour le calcul
des armatures des sections en béton armé.
New approximate formulae for the design of
reinforced concrete cross-sections.
P. Jiménez Montoya y F. Moran Cabré.

457-2-33 Pandeoconfluencia ................ 101
Flambement avec fluage.
Buckiing with creep.
E. Pedoja.

685-0-17 Modulo de deformacion global equiva-
lente del hormigon. Aplicacion al anélisis
de los efectos de la fluencia en el tiempo 111
Module de déformation global équivalent du
béton. Application a V'analyse des effets du
fluage dans le temps.
Equivalent deformation modulus of concrete.
Application to the analysis of time-dependent
creep effects.
J. Murcia.

685-0-18 Estudio experimental de la influencia de
las condicicnes de curado inicial en la re-
sistencia de probetas moldeadas de hor-
MIgON . ... i i e 129
Etude expérimental de l'influence des condi-
tions de cure initiale sur la résistance des éprou-
vettes moulées en béton.

Experimental study of the influence of the ini-
tial conditions of curing procedure on the
strength of concrete test specimens.

J. Fernandez Gomez.

NOTA IMPORTANTE
A nuestros colaboradores

Se nos ha solicitado que, con el fin de que puedan ser incluidas las oportunas referen-
cias bibliograficas en los “Abstracts” que se editan en diferentes paises, todos los articulos
que se publiquen en Hormigén y Acero vayan acompafiados de un resumen, lo mds breve
posible, (no mds de cien palabras) en espafiol, francés e inglés. El titulo del articulo también
debe figurar en los indicados tres idiomas.

Por consiguiente, rogamos encarecidamente a nuestros amables colaboradores tomen
buena nota de estas nuevas normas, para su cumplimentaciéon en el momento de preparar los
trabajos que nos envien para su publicacion en nuestra Revista.

EL COMITE DE REDACCION
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RELACICN DE ENTIDADES QUE, EN LA FECHA DE CIERRE DEL PRESENTE NUME-
RO DE LA REVISTA, FIGURAN INSCRITAS, EN LA ASCCIACION TECNICA ESPANO-
LA DEL PRETENSADO, COMO “MIEMBROS COLECTIVOS",

ESPANA

ALBISA, S.A.—Algeciras (Cadiz).

ASOCIACIO ENGINYERS INDUSTRIALS DE CATALUNYA.—Barcelona.

CAMARA OFICIAL DE COMERCIO. INDUSTRIA Y NAVEGACION.—Barcelona.

CASTRO HERMANOS, S.L.—Mislata (Valencia).

CENTRO DE ANALISIS Y DISENO DE ESTRUCTURAS, S.A.— Oviedo.

CIISA “CONSULTING E INGENIERIA INT, S.A.”.— La Coruifa.

COLEGIO NACIONAL DE INGENIEROS DE CAMINQOS, CANALES Y PUERTOS. Demar-
cacién de Andalucia Oriental.—Malaga.

COLEGIO NACIONAL DE INGENIEROS DE CAMINQOS, CANALES Y PUERTOS. Demar-
cacién de Galicia.—La Corufia.

COLEGIO OFICIAL DE APAREJADORES Y ARQUITECTOS TECNICOS.— La Corufia.

COLEGIO OFICIAL DE APAREJADORES Y ARQUITECTOS TECNICOS. Laboratorio
de Ensayos.— Murcia.

COLEGIO OFICIAL DE APAREJADORES Y ARQUITECTOS TECNICOS. Laboratorio
de Ensayos.— Tarragona.

COLEGIO OFICIAL DE ARQUITECTOS DE BALEARES.— Palma de Mallorca.

COLEGIO OFICIAL DE ARQUITECTOS DE CANARIAS. Departamento de Laborato-
rios.— Santa Cruz de Tenerife.

COLEGIO OFICIAL DE ARQUITECTOS VASCO-NAVARRG.—Bilbao.

COMERCIAL Y COLOCADORA DE TEXSA, S.A.— Barcelona.

CONFEDERACICN HIDROGRAFICA DEL GUADALQUIVIR, Biblioteca.—Sevilla.

CONTROLEX.—Alicante.

CUBIERTAS Y M.Z.0.V., S.A.—Barcelona.

DIRECCION DE CARRETERAS Y TRANSPORTE. Diputacién Foral de Guiptzcoa. San
Sebastian.

DITECQ, S.L.—Valencia.

ESCUELA TECNICA SUPERIOR DE ARQUITECTURA.—Barcelona,

ESCUELA TECNICA SUPERIOR DE ARQUITECTURA.— Madrid.

ESCUELA TECNICA SUPERIOR DE ARQUITECTURA.—Sevilla.

ESCUELA TECNICA SUPERIOR DE INGENIEROS AGRONOMOS. Biblioteca.—Cérdoba.

ESCUELA TECNICA SUPERIOR DE INGENIEROS INDUSTRIALES. Departamento de
Teoria de Estructuras. Universidad de Zaragoza.—Zaragoza.

ESCUELA UNIVERSITARIA DE INGENIERIA TECNICA INDUSTRIAL.—Cérdoba.

ESCUELA UNIVERSITARIA DE INGENIERIA TECNICA MINERA. Biblioteca.— Leon.

ESCUELA UNIVERSITARIA DE INGENIERIA TECNICA OBRAS PUBLICAS.—Burgos.

ESCUELA UNIVERSITARIA POLITECNICA DE MANRESA.—Manresa (Barcelona).

EUROESTUDIOS, S.A.—Madrid.

EXCELENTISIMA DIPUTACION DE SALAMANCA.—Salamanca.

EXCELENTISIMO AYUNTAMIENTO DE GRANADA. Area de Obras Piblicas e Infraes-
tructura,—Granada.

FERNANDEZ CONSTRUCTOR, S.A.—Madrid.
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FERROVIAL, S.A.— Madrid.

FORJADOS DOL.— Esquivias (Toledo).

FUNDACION DE LOS FERROCARRILES ESPANOLES.— Madrid.
GIJON E HIJOS, S.A.—Motril (Granada).

HORMADISA, S.L.—Puentecesures-Cordeiro (Pontevedra).
HORMIGONES GERONA, S.A.—Gerona.

INBADELCA, S.A.—Baracaldo (Vizcaya).

INDUSTRIAS VEYGA, S.A.—Tarrasa (Barcelona).

INGENIERIA Y ECONOMIA DEL TRANSPORTE, S.A.— Centro de Documentacion.— Madrid.

INSTITUT DE TECNOLOGIA DE LA CONSTRUCCIO DE CATALUNYA.—Barcelona.

INSTITUTO JUAN DE HERRERA.— Madrid.

INSTITUTO NACIONAL DE REFORMA Y DESARROLLO AGRARIO (IRYDA).—Ma-
drid.

J. CASTRO MATELCQC, S.A.—Sigueiro (La Corufia).

JUNTA DE CASTILLA Y LEON.—Consejeria de Obras Publicas y Ordenacién Territorial.
Servicio Tecnologia e Informacién.—Valladolid.

JUNTA DE CASTILLA Y LEON.—Servicio de Obras Piblicas.—Auvila.

JUNTA DEL PUERTO DE VILLAGARCIA DE AROSA.—Villagarcia de Arosa {(Pontevedra).

LA AUXILIAR DE LA CONSTRUCCION.—Santa Cruz de Tenerite.

LABORATORIO GEOCISA. Biblioteca.—Coslada (Madrid).

LABORATORIO DE INGENIEROS DEL EJERCITO.—Madrid.

LIBRERIA RUBINOS.—Madrid.

LUIS BATALLA, S.A. (LUBASA).—Castellon de la Plana.

MINISTERIO DE DEFENSA. DIRECCION DE INFRAESTRUCTURA DEL MANDO SU-
PERIOR DE APOYO LOGISTICO DEL EJERCITO.—Madrid.

MINISTERIO DE OBRAS PUBLICAS Y URBANISMO.—DIRECCION GENERAL PARA LA
VIVIENDA Y ARQUITECTURA, SUBDIRECCION GENERAL DE NORMATIVA BASI-
CAY TECNOLOGICA.—Madrid.

MINISTERIO DE OBRAS PUBLICAS Y URBANISMO. SUBDIRECCION GENERAL DE
ESTUDIOS ECONOMICOS Y TECNOLOGIA.—Madrid.

POSTENSA, S.A.—Bilbao.

FREBETONG CANARIAS, S.A.—Santa Cruz de Tenerife.

PREFABRICADOS AGRICOLAS E INDUSTRIALES, S.A. {(PRAINSA).—Zaragoza.

PREFABRICADOS DEL CEMENTO, S.A. (PRECESA).—Leon.

PREFABRICADOS DE HORMIGON, S.A. (CUPRE-SAPRE).—Valladolid.

PREFABRICADOS POUSA, S.A.—Santa Perpetua de Moguda (Barcelona).

PRODUCTOS DERIVADOS DEL CEMENTO, S.A. (HORTE).—Valladolid.

RUBIERA, S.A.—L.eon.

SERINCO, S.A.— Madrid.

SERVICIO MILITAR DE CONSTRUCCIONES.—Barcelona.

SOCIEDAD ANONIMA ESPANOLA TUBO FABREGA.—Madrid.

SOCIEDAD ESPANOLA DE AUTOMOVILES DE TURISMO (SEAT). Biblioteca.—Barce-
lona,

SPANDECK CATALANA, S.A.—Barcelona.

TECHOS ESPECIALES PREFABRICADOS, S.A. (TEPSA).—Tarrasa {Barcelona).

TECNOS, GARANTIA DE CALIDAD, S.A.—Madrid.

TEJERIAS “LA COVADONGA”.—Muriedas de Camargo (Cantabria).

TELEFONICA.—Departamento Inmobiliario.—Madrid.

TERRATEST, S.A.—Madrid.

TIGNUS, S.A.—Valencia.

TUBERIAS Y PREFABRICADOS, S.A. (TYPSA).—Madrid.

UNIVERSIDAD POLITECNICA. Hemeroteca.—Valencia.

VIGUETAS MUBEMI.—Torrente (Valencia).
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EXTRANJERO

ASSOCIAGAO BRASILEIRA DE CIMENTO PORTLAND.—Sao Paulo (Brasil).

CONSULAR, CONSULTORES ARGENTINOS ASOCIADOS.—Buenos Aires (Argentina).

CONSULBAIRES. INGENIEROS CONSULTORES, S.A.—Buenos Aires (Argentina).

LABORATORIO DE ENGENHARIA DE ANGOLA.—Luanda (RepuUblica Popular de
Angola).

PONTIFICIA UNIVERSIDAD CATOLICA DE CHILE. Direccién de Bibliotecas.—Santiago
de Chile (Chile).

PONTIFICIA UNIVERSIDAD CATOLICA DEL PERU. Biblioteca Central.—Lima (Peru).

SARET P.P.B. Cadre Tecnique.—Le Pontet (France).

SCIENCE REFERENCE LIBRARY.—Londres (Inglaterra).

UNIVERSIDAD DE LOS ANDES.—Biblioteca Integrada de Economia, Ciencias e Ingenieria.
Dpto. de Seleccion y Adquisiciones. Mérida (Venezuela).

UNIVERSIDAD CATOLICA DE QUITO. Biblioteca.—Quito {(Ecuador).

UNIVERSIDAD CATOLICA DE VALPARAISO. Biblioteca Central.—Valparaiso (Chile).

UNIVERSIDAD CENTRAL DE VENEZUELA.—Facultad de Ingenieria.Biblioteca. Caracas
(Venezuela). '

UNIVERSIDAD DE PUERTO RICO. Biblioteca.—Mayagliez (Puerto Rico).

UNIVERSIDAD TECNICA FEDERICO SANTA MARIA.—Biblioteca Central. Valparaiso
(Chile).

MIEMBRO CORRESPONDIENTE

ASOCIACION BOLIVIANA DEL PRETENSADO (A.B.P.).—La Paz (Bolivia).

* * *

AVISO IMPORTANTE

DISCUSION DE LOS ARTICULOS ORIGINALES PUBLICADOS EN LA REVISTA
“HORMIGON Y ACERO”

Todos los articulos originales que se publican en “Hormigon y Acero”, quedan someti -
dos a discusion y al comentario de nuestros lectores. La discusion debe limitarse al campo de
aplicacion.del articulo, y ser breve (cuatro paginas mecanografiadas a doble espacio, como
maximo, incluyendo figuras y tablas).

Debe tratarse de una verdadera discusion del trabajo publicado y no ser una ampliacion
o un nuevo articulo sobre el mismo tema; el cual serd siempre aceptado para su publicacion
en nuestra Revista, pero con tal caracter.

Debe ofrecer un interés general para los lectores. De no ser asi, se trasladaré al autor del
articulo al que se refiera, para que la conteste particularmente.

Los comentarios deben enviarse, por duplicado, a la Secretaria de la A.T.E.P., Apartado
19.002. 28080 Madrid, dentro del plazo de tres meses contados a partir de la fecha de dis-
tribucidon de la Revista.

El autor del articulo cerrara la discusion contestando todos y cada uno de los comenta-
rios recibidos.
Los textos, tanto de las discusiones y comentarios como de las contestacicnes de los

autores de los correspondientes articulos, se publicaran conjuntamente en una Seccion espe-
cial que aparecerd en las Gltimas paginas de la Revista.
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IN MEMORIAM

Con profundo pesar hemos recibido la noticia del fallecimiento, a finales del pasado
mes de marzo, de nuestro entrafiable amigo e inestimable y valiosisimo colaborador durante
muchos afios, el insigne Profesor Doctor Arquitecto D. Buenaventura Bassegoda Musté.

Los intimos lazos de amistad que le unian a D. Eduardo Torroja, lamentamente ya
también fallecido, le impulsaron a colaborar en las actividades de nuestra Asociacion, desde
que en 1949 D. Eduardo decidié crearla para difundir y promocionar la que, en aquellas fe-
chas, era nueva técnica constructiva.

Durante muchos afios formd parte de la Junta de Gobierno de la ATEP, pronuncid
Conferencias, publicd articulos y, en fin, colabord amplia y activamente en la labor que la
ATEP tenfa encomendada.

Sus profundos conocimientos de cuantos elementos intervienen en la construccion y de
las peculiaridades y problemas que plantea, tanto el proyecto como la direccion y ejecucion
de todo tipo de obras, conferian un extraordinario valor a todas sus intervenciones. Pero
ademds, el singular conocimiento que de nuestro idioma poseia y del que sabia extraer voca-
blos y matices tan exactos como, en general, poco difundidos y conocidos, afladian al valor
cientifico y técnico de sus intervenciones una calidad artistica y humana que las transforma-
ban en auténticas obras literarias de inolvidable recuerdo.

Innumerables han sido sus éxitos profesionales que le llevaron a reunir una larga serie
de titulos, ocupar distintos cargos, ser nombrado miembro de Academias y Asociaciones,
tanto nacionales como extranjeras, y recibir numerosisimas distinciones dentro del campo
de 1a ciencia, la técnica y el arte. De todo ello, en los articulos que en su memoria han sido
publicados en diferentes Revistas, con motivo de su fallecimiento, se ha dado cumplida in-
formacion.

No queremos repetirnos y, en consecuencia, a ellos nos remitimos y, por nuestra parte,
solo afadiremos que en reconocimiento a los innumerables méritos contraidos en nuestra
Asociacién y a su inapreciable y valiosisima colaboracion, fue nombrado Miembro de Honor

de la misma y galardonado con una de las primeras ‘“Medallas de la ATEP”, creadas para pre’

miar a aquellos Asociados que se destacaron por su singular aportacion al avance de la técni-
ca del pretensado, en cualquiera de sus aspectos, y al desarrollo de las actividades encomen-
dadas a la ATEP en sus Estatutos.

iDescanse en paz nuestro siempre recordado D. Buenaventura Bassegoda Musté!.

LA JUNTA DE GOBIERNO DE LA AT.EP.
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CONSTRUCCION-87
Feria Nacional de Edificacion, Obras Pablicas y
Equipamientos Urbanos

Del 4 al 7 de noviembre del presente afio 1987 tendrd lugar la “II Edicidén de la Feria
Nacional de Edificacion, Obras Pablicas y Equipamientos Urbanos”, CONSTRUCCION’ 87,
organizada por la Institucion Feria de Muestras Iberoamericana de Sevilla, con la colabora-
cidn de la Consejeria de Obras Pablicas y Transportes de la Junta de Andalucia.

Continuando en la linea emprendida en la I Edicidén, al poner de manifiesto la impor-
tancia del sector y hacer coincidir la oferta y la demanda en un Certamen Nacional, se pre-
tende abrir una esperanzadora perspectiva para los proximos afios que seran de importante
desarrollo para Andalucia, mdxime teniendo en cuenta que, tanto la Conmemoracién del V
Centenario del Descubrimiento de América, como la celebracion de la Exposicion Universal
de Sevilla, EXPO’ 92, deberan significar hitos fundamentales en la transformacién y moder-
nizacidén de dicha Comunidad Autdénoma.

Los interesados en participar en este Certamen deberdn ponerse en contacto con:

Institucion Feria de Muestras Iberoamericana de Sevilla.
Poligono Aeropuerto (Sevilla-Este).

Apartado 4.016

41007 SEVILLA

XL11? Exposicion Internacional de Edificacion y
Construccion “INTERBUILD"

Durante los dias 22 al 28 de noviembre del actual afio 1987, se va a celebrar en el Na-
tional Exhibition Centre, de Birmingham (Reino Unido), la XLII? Edicién de “INTER-
BUILD”.

“INTERBUILD” esta considerado como el mayor y mds prestigioso Saldén Internacio-
nal para la industria de la edificacidn y construccidén que se celebra en el Reino Unido. En la
anterior edicion, en 1985, se reunieron 1.200 expositores y hubo mds de 134.000 visitantes,
procedentes de 80 paises diferentes.

Los interesados en participar en esta magna Exposicidon o en recibir informacién mas
detallada sobre la misma, deberdn dirigirse a:

CASSANDRA MARCHESSINI
Interbuild 87

11 Manchester Square

Londres WIM 5AB

Teléfono: (44 1) 486 1951/487 5831
Télex: 24591 Montex G

Fax: 486 8773
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457-0-115

Calculo con variacién lineal de
caracteristicas elasto-geométricas

José M? Arrieta Torrealba
Dr. Ing. de Caminos
Profesor de Calculo de Estructuras de la E.T.S.l. Caminos C.y P.

Florencio J. del Pozo Vindel
Dr. Ing. de Caminos
Catedratico de Resistencia de Materiales de la E.T.S.l. Caminos C.y P.

1. INTRODUCCION

Es frecuente, en el proyecto de estructuras, tener la necesidad de resolver estructuras
reticuladas con elementos de seccidn variable. Si se dispone unicamente de un método para
piezas de seccidn constante, cada una de las piezas de seccidn variable se modeliza mediante
varios elementos de seccidn constante. En esta situacion, es muy normal que el nimero de
elementos en que es necesario dividir la pieza de seccidn variable para representar adecua-
damente su comportamiento, sea muy superior al que elegiriamos por otras causas, aumen-
tando de esta forma el tamafio del sistema de ecuaciones que hay que resolver.

En el presente articulo se expone un método matricial de cédlculo de estructuras reticu-
ladas planas con barras de seccidn variable. La variacidn de las caracteristicas elastomeca-
nicas a lo largo de la barra es de tipo lineal, permitiendo adaptarse a la variacion real de las
caracteristicas de la barra, de una manera mucho mds aproximada que con una constancia
de las mismas.

2. DESCRIPCION DE LA BARRA

Sea la barra de seccion variable 1-2 de la figura 1, cuyas rigideces a flexidén y extension,
en los extremos dorsal y frontal, son, respectivamente, (El);, (El),, (EA), v (EA),, ¥
donde:

E: Médulo de elasticidad de Young.
A: Area de la seccidn transversal.
I : Momento de inercia de 1a seccidn transversal.

11
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] A 2
(E1), T (E1),
(EA)1 \ =4 (EA)Z
x |
+
Fig. 1 L

El valor de dichas rigideces en una seccién genérica A, situada a una distancia x del ex-
tremo dorsal de la barra, teniendo en cuenta su variacion lineal, es el siguiente:

EA= (EA); -(1+a-p)
El=(ED), - (1 +i-w [1]
siendo:
a= [(EA), — (EA), ]/ (EA),

i=[(ED, — (ED),]/ (ED),
p=x/L [2]

3. COMPORTAMIENTO DE LA BARRA A FLEXION

Sea la barra de seccidon variable 1-2 de la figura 2, sometida a una carga genérica q y a
unas acciones, en sus extremos, originadas por su vinculacion al resto de la estructura.

N

—= X Fig. 2

12
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Las ecuaciones que rigen el comportamiento a flexidon de dicha barra, segin la Teoria
General de las Estructuras son:

M, ZM? +K; [0ty 0, — (1 +v2) (v, —vy) /L]

M2=M3+K2'[®z+’71'®1‘(1+71)‘(V2—V1)/L] [3]
donde K, y K, son los coeficientes de rigidez dorsal y frontal de la barra.y, y v, los coe-
ficientes de transmisidén dorsal y frontal, respectivamente, y M‘f y M§ los momentos de em-
potramiento perfecto originados por la carga q. Dichos coeficientes se definen, a través del
comportamiento de la pieza empotrada-apoyada (figura 3), como el inverso del giro en el

apoyo y el momento en el empotramiento, al aplicar un momento unitario en el extremo
apoyado.

1(1/ J/ 2% Y, X‘(%l VKZ%ZWI

Fig. 3

Si descomponemos cada uno de los estados de la figura 3, en funciéon de los estados de
la viga simplemente apoyada sometida a momentos unitarios en sus extremos (figura 4), y
aplicamos las condiciones de la superposicion resulta:

K, =@}/@®] o -ol. o))

K, =0} /@ . 0] -6 o))
1I I

vi=-0,/6,

Y2 = — 0}/ 0 [4]
61 @_II
]( 17K, \ ]( s 6.1 -/ Oﬂ \1
/§ é XZ r_\"> % X1 djj % X XZ
(I (1)
o) oY
i
X1(/Z| \] => m\é&%xxl 0o A\ \xl
Z /Kl B & %
(1) (my ¢
Fig. 4
13
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Para clacular dichos coeficientes de rigidez y transmision, resolveremos los estados [ y II
aplicando los teoremas de Mohr a cada uno de ellos. La expresidon de los giros en los extre-
mos serd:

e = 1/L- fOL M; - (L — x)/ EI - dx
I 1 L 1
e = + ;' M;/EI. dx
0

ol = — /L. fOL MY . (L —x)/ EI - dx

ol = ol + ;& M['/ EI - dx [5]
0

donde M{c y M? son las leyes de momentos flectores de los estados [ y 11, respectivamente.

Los resultados de estos giros, como en general de todos los elementos de la matriz de rigi-
dez y vector de cargas, quedaran en funcidn de unas integrales con cuatro parametros
J (o, n, pg, i) que a continuacion definimos:

T(a,n, pg )= w /(1 +a-p-du [6]
Ho

Dichas integrales tienen una solucidn analitica exacta y su expresion general es la si-

guiente:
Sia<>0:
T, g, )={ (D" -Ln[(I +a-u)/(1+a u)l+
+ S:i‘l (1m0 Fa-g) = (1 +a )]/
/Is! - (n—s)! - (n—s) ] }/a"*1
Sia= 0:

J(0,n, po, i) = () — gt )/ (n+ 1) (7 ]

A fin de simplificar la formulacién, utilizaremos los siguientes simbolos intermedios para
algunas de estas integrales:

I, =J(,n,0,1)
Ap =7 (an,0,1) 8]

Los giros correspondientes a los estados I y II antes mencionados, teniendo en cuenta la
nomenclatura establecida, resultan:

911 = (Io ‘2‘11 +Iz)'L/(EI)1
@) = 0 = (-1, +1,)-L/(ED,
el =1, . L/ (ED, [9]

il
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Sustituyendo dichos giros en las expresiones de los coeficientes de rigidez y transmision
[4] se obtiene:

K,=1,/,-1, =1} - (ED, / L

Ky=(g —2-1, +1;) /(I - I, =) - (ED), /L

v, = —1) /1,

vo=0y 1)/ Iy =2-1; +1;) (10]

Mediante los coeficientes que acabamos de obtener vy las ecuaciones de estado [3], queda
caracterizado el comportamiento a flexidn de una barra de seccion variable.

4. COMPORTAMIENTO DE UNA BARRA A EXTENSION

Sea la pieza 1-2 de la figura 5 sometida a una carga axil ¢ y a unas acciones en extremo,
N; v N;,. La ecuacién que rige su comportamiento viene dada por:

N; =N} —Ky -(u; —uy)
N, = NJ + Ky - (u; —uy) [11]

" —
S

w
i
\

Y

donde Ky es la rigidez a esfuerzo axil de la pieza y N9 y NJ son los esfuerzos de empotra-
miento perfecto originados por la carga q.

La rigidez a esfuerzo axil de la pieza tiene la siguiente expresion:

Ky =1/f" dx/EA [12]
0

Sustituyendo la rigidez EA por su valor segin [1] y realizando transformaciones se
obtiene:

Ky = /A - (EA), /L [13]

15
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5. MATRIZ DE RIGIDEZ DE BARRA

Sea la barra 1-2 de la figura 6 en un sistema de ejes locales X-Y. Como es habitual en
célculo matricial, englobamos los movimientos de los nudos extremos en el vector de mo-

vimientos d,¢:

d,g= [u; v, B uy v, O, ]T

Py
N

M / ' @
- 1
Ny Y

, Vo
1 ug

[,
Fig. 6 1 uy 2

que también puede expresarse:

d,g=1dl a |’

2

donde:
dy = [u; v, 0,1
dy = [uy v, 0, 1t
Las acciones en extremo de barra las agruparemos de forma similar:
Peg =[Ny Q M; N, Q, My [*
o bien:
pog =101 Py 1"

siendo:
pi = [Nl Ql MI]T
Py = [Nz Q; Mz ]T

[14]

[16]

(191

La ecuacion de estado de la barra es aquélla que nos relaciona los movimientos de sus nu-

dos extremos con las acciones actuantes en ellos. Dicha ecuacidn tiene la forma:

Pog = Keg- geQ

donde K¢ es la matriz de rigidez de barra en ejes locales.

16
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Si desglosamos el vector de movimientos y el de acciones en la parte correspondiente a
cada nudo, obtenemos dos ecuaciones matriciales de estado:

Py = Kn ’ 671 +Ki»- 5_112
ﬁ2=K21'a1 +Kzz'672 [21]

donde K4, K,, K, v K,, son las cuatro cajas de la matriz de rigidez, de forma que:

K K
K. = L1 B2 [22]
Ky Ky

A partir de las ecuaciones [3] y [11] obtenemos los términos de cada una de las cajas de
la matriz de rigidez:

'K, 0 0 |
K..=10 K, K,
| 0 K; Kj |
'K, 0 0 |
K,»»=10 K, K
0 Ks K|
K, 0 0 |
Ky;=10 -K, K
0 -K; K [23]
donde:
K, = 1/A, - (EA), /L
K, = I,/14 - (ED),/L?
K; = 1,/I; - (ED),/L?
Ky =1,/ - (EDy/L
Ks = (I; — Ip) - (EDy /L2
Kg= (1, —2-1, +15)/1 - (ED, /L
K, =, —L)/1;-(ED,/L [24]
siendo:
Ig=1,-1, - [25]

El cambio de sistema de ejes locales a globales de la matriz de rigidez, asi como el montaje
de dicha matriz y del vector de cargas, se realizan siguiendo las técnicas propias del cdlculo
matricial.

6. COMPROBACIONES NUMERICAS

Es evidente que mediante la utilizacién de barras con caracteristicas variables linealmente,
se aproxima el comportamiento de una barra de seccion variable genérica con mayor exacti-

17
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tud que a través de barras de seccidon constante. A fin de comparar la aproximacién propor-
cionada por la subdivisidon de la estructura en barras de seccidén constante, con la obtenida
mediante la utilizacién del tipo de barra propuesto, hemos realizado diversos célculos.

En cuanto al trabajo a extensidon, ambos procedimientos proporcionan el mismo resul-
tado; para llegar a dicha conclusién basta analizar las expresiones relacionadas con el es-
fuerzo axil. Sin embargo, en el trabajo a flexidén de la pieza, existen diferencias; para ana-
lizarlas hemos utilizado una viga empotrada-apoyada (figura 7) con caracteristicas variables
linealmente, sometida a un momento unitario en su extremo apoyado. Se han calculado el
giro ® y el momento en el empotramiento M para diversas relaciones de rigideces a flexion
entre sus extremos y diversas discretizaciones de la viga en barras de seccidn constante. A
partir de los resultados de dichos cilculos y por comparaciéon con los correspondientes al
método propuesto, que resuelve este caso de forma exacta, hemos determinado los adimen-
sionales ®, y ®); que definen las diferencias entre el cdlculo exacto y cada uno de los cél-
culos aproximados. Las expresiones de dichos coeficientes son las siguientes:

q’o = l(®aprox _®ex) / Gexl

®M = I(Maprox - Mex)/Mex| [26]
(ED),
(ED),
1
&

: . 7 M

7

7
Fig. 7

siendo:

(C] : Valor del giro ® segiin un cdlculo realizado mediante subdivision de la viga en N

barras de seccidn constante.

aprox

Mgprox : Valor del momento M segiin un célculo realizado mediante subdivision de la viga
en N barras de seccién constante.

C)

M., :Valorexacto del momento M.

ex . Valor exacto del giro ©.

En la figura 8 se representan graficamente las variaciones de las coeficientes @4 y ®y,
en funcién del coeficiente de variacion de la rigidez a flexion, i, y del nimero de partes N
en que se subdivide de la viga.

18
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0.6 1

057

0.31+

03+

06T

0.571

0.871 Fig. 8

Mediante el andlisis de la figura se observa que, para valores positivos del coeficiente i,
las mayores diferencias se obtienen en el giro ®; mientras que para valores negativos de
dicho coeficiente, las discrepancias del momento M son de mayor cuantia. Asimismo, se
deduce que, para los rangos de variaciones de rigidez analizados, resulta necesario subdivi-
dir la viga hasta en seis barras, para conseguir errores inferiores al 10 por 100.
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CEMCO-88. Xl Curso de Estudios Mayores de la Construccion
Normativa, Calculo, Experimentacion y Patologia en Edificacién

El Instituto Eduardo Torroja del Consejo Superior de Investigaciones Cientificas, anun-
cia la celebracion del XI CURSO DE ESTUDIOS MAYORES DE LA CONSTRUCCION,
CEMCO-88.

Normativa, Célculo, Experimentacion y Patologia son aspectos fundamentales que de-
ben considerarse para cumplir los requisitos de seguridad, funcionalidad y durabilidad en
toda construccién. El conocimiento de tales aspectos es una valiosa fuente de ensefianza a
la que CEMCO-88 dedicaré cinco meses de estudio.

El Curso va destinado a los postgraduados en Ingenieria Civil o en Arquitectura, espe-
cialmente a los procedentes de paises Iberoamericanos.

Todas las actividades que se desarrollen en CEMCO-88 serdn comunes para arquitectos
e ingenieros.

La matricula estard limitada a treinta participantes.

Lugar y duracién del Curso

El Curso se desarrollard en el Instituto Eduardo Torroja de la Construccidén y del Ce-
mento, Serrano Galvache, s/n, 28033 Madrid; Teléfono 202.04.40.

Comenzari el lunes 1 de febrero y terminard el jueves 16 de junio de 1988.

Patrocinadores de CEMCO-88

— Consejo Superior de Investigaciones Cient{ficas.
— Secretarfa de Estado de Universidades e Investigacion.
— Instituto de Cooperaciéon Iberoamericana.

Colaboradores

— Asociacion Técnica Espafiola del Pretensado.

— Centro de Estudios y Experimentacion de Obras Pablicas.
— Colegio Oficial de Arquitectos.

— Colegio Oficial de Aparejadores y Arquitectos Técnicos.
— Ayuntamiento de Madrid.

— Fundacién Escuela de 1a Edificacidn.

— ANEFHOP.

— Grupo Espafiol del Hormigdn.

— Instituto de Tecnologia de la Construccién de Catalufia.
— TECNIBERIA.

— Fundacion MAPFRE.

Director del Curso

D. José Pedro Gutiérrez Jiménez.
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Cuota de inscripcion

La cuota de inscripcion es de 200.000 ptas. y dard derecho a participar en todas las ac-
tividades del Curso y a recibir la documentacidn correspondiente.

Certificado y Diploma

A todos los participantes en CEMCO-88 que asistan a mas del 80 por 100 de las clases
tedricas y practicas se les entregard un CERTIFICADO de asistencia. Los que ademds de sa-
tisfacer la condicién anterior superen las pruebas individuales voluntarias correspondientes,
obtendran un DIPLOMA acreditativo de los conocimientos adquiridos.

Horario

Las actividades del Curso se desarrollaran fundamentalmente de 9,00 a 16,00 con in-

terrupciones para tomar café (11,00 a 11,30) y almorzar (14,00 a 15,00) y, basicamente.
de lunes a viernes.

Al inicio de cada semana se entregara a los participantes un programa-horario que, sal-
vo excepciones, podréa considerarse como definitivo.

Clases teoricas

Las clases tedricas se desarrollardn durante 45 minutos, con un corto debate o cambio
de impresiones. Su distribucion es la siguiente:

Area de materiales . ... . ... 28 horas
Areade estructuras . . . .o oo e 31 horas
Area de unidades funcionalesdeobra............... 16 horas
Area de habitabilidad y energia .. ................. 21 horas
Areadepatologia . ... ... .. 25 horas

Total ... ... . 121 horas

Al final de cada Area habrd un coloquio y una prueba individual y voluntaria de apro-
vechamiento.

Trabajos practicos

Se realizardn ejercicios tedricos y/o experimentales, individuales o en grupos de cinco
participantes sobre uno de los temas del Programa de Trabajos practicos. Al objeto de facili-
tar la formacion de los grupos de trabajo, cada aspirante elegird, de acuerdo con su interés y
formacion, dos temas.

A los trabajos practicos de cada tema se dedicardn 20 horas.

Seminarios
A fin de tratar en profundidad ciertos temas y con la intencién de facilitar los contac-
tos entre participantes de CEMCO y profesionales espafioles con afinidad de intereses, los

Seminarios tendran caricter abierto, para lo que se posibilitard en todos ellos la matricula-
cidén de profesionales espafioles.

22
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Como norma general, de los trece Seminarios programados, los aspirantes a CEM-
CO-88 han de elegir, de acuerdo con su interés y formacién, un minimo de 7 y un mé-
ximo de 9.

Para el desarrollo de los 13 Seminarios se destinaran 150 horas.
Visitas

Se han programado seis visitas a obras, realizaciones y entidades relacionadas con
temas de construccidn y que por su caracter singular o aportaciones técnicas son dignas
de estudio. Dichas visitas tendran lugar, normalmente, en la mafiana de los viernes, am-
plidndose a la tarde cuando la distancia o la importancia lo requiera.

Viajes

Como actividades del Curso se han programado dos viajes de caricter técnico-cultural.
Los gastos de desplazamiento, hoteles y, parcialmente, la pensidén alimenticia estin cubier-
tos por la cuota de inscripcién. En principio, serd posible el desplazamiento de familiares,
estudiandose en su momento el coste suplementario.

Conferencias

Como actividad complementaria del Curso se ha programado un ciclo de Conferencias
Magistrales, en el que se contard con la participacién de especialistas de categoria interna-
cional. Caso de ser necesario se dispondrd de un servicio de traduccidén simultdnea al cas-
tellano.

Otras actividades y servicios

Siguiendo la préactica de otros CEMCOs, cada participante pronunciard una Confe-
rencia técnica, de media hora de duracidon, sobre su actividad profesional, especialidad
o panordmica de la edificaciébn en su pais, por lo que puede ser oportuno la preparacion
previa del texto o diapositivas destinadas a tal fin. Los aspirantes deberin enviar, con la
documentacién de preinscripcidén, un resumen de su eventual conferencia, mecanografiado
a doble espacio y con una extensidon maxima de una pdagina en papel tanafio DIN A4 (210 x
X 297 mm).

Cada participante preparard un minimo de 10 fichas bibliogrificas sobre el tema de
trabajo prictico que haya elegido, consultando las publicaciones correspondientes (libros
"y revistas) en la Sala de lectura de la Biblioteca del 1.LE.T.c.c. En el programa-horario se-
manal se indicari el tiempo asignado a esta actividad.

Los participantes preparardn, asimismo, en turno rotativo, resimenes de las clases
tedricas, para su oportuna publicacién y distribucién a todos los participantes.

El “Club Deportivo Costillares”, formado por todas las personas del I.E.T.c.c., aco-
gerd a los participantes que lo deseen, ofreciéndoles sus instalaciones (piscina, campos de
deportes, salas de juego, etc.), y la posibilidad de participar en sus actividades.

Se celebrard un concurso de proyectos para la realizacién de una obra conmemorativa
del CEMCO-88 entre todos los participantes en el mismo. La obra ganadora se inaugurard
en el Acto de Clausura del Curso.
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Los participantes estardn cubiertos por un seguro de accidentes durante las actividades
programadas en el Curso. Los respectivos seguros de enfermedad correrdn a cargo de los in-
teresados.

PROGRAMA DEL CEMCO-88

Clases teoricas

P

— Area de materiales.
A. Componentes del hormigdn.
A.l. Cemento

1. Caracteristicas y tipos de cementos.
2. Fabricacién del cemento.
3. Hidratacibn del cemento.
4. Fraguados andmalos. Aterronamiento. Causas desencadenantes y solucioncs para preve-
nirlos.
5. Propiedades mecdnicas de la pasta de cemento endurecida.
6. Recomendaciones de empleo e incompatibilidades.
7. Normativa. Control de calidad.
A.2. Aridos.
8 Aspectos fisico-mecdnicos y fisico-quimicos.
A.3 Agua.

9. Aguas de amasado y de curado.

A.4. Aditivos.

10. Definicidn, clasificacidén y normativa.

11. Composicién, mecanismos de accién y aplicaciones 1.
12. Composicidbn, mecanismos de accidon y aplicaciones 2.

B. Yesos, cales y morteros.

13. Yesosy cales.

14. Morteros tradicionales y morteros especiales 1.
15. Morteros tradicionales y morteros especiales 2.

C. Hormigones.

C.1. El hormigdn en estado fresco.

16. Dosificacion del hormigdn: objetivos y métodos.

17. Propiedades del hormigdn en estado fresco y factores que las afectan.
18. Curado del hormigbn.

19. Hormigones preamasados.

C.2. El hormigdn endurecido.
20. Estructura del hormigdn.
21. Resistencia del hormigdn y factores que la afectan.
22. Estabilidad dimensional.

C.3. Avances en la tecnologia del hormigdn.

23. Hormigones con fibras.

24. Hormigones ligeros y pesados. Hormigones de alta resistencia y hormigones de alta tra-
bajabilidad.

25. Hormigones secos y hormigones expansivos. El futuro del hormigdn.
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26.
27.
28.
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15.
16.
17.
18.
19.
20.
21.
22.
23.

24.
25.
26.
27.

28.
29.
30.
31.

Otros materiales de construccion,
Materiales bituminosos.
Plasticos.

Cerdamica y vidrio.

Coloquio del Area I.

— Area de Estructuras.

Cilculo de estructuras de hormigon.

Introduccidn a las estructuras 1.

Introduccibn a las estructuras 2.

Seguridad de las estructuras.

Métodos semiprobabilistas de los estados limites.
Acciones e hipotesis de carga.

Caracteristicas de los materiales con vista al proyecto.
Calculo de esfuerzos.

Estados limites Gltimos. Flexidn-compresion.
Esfuerzo cortante.

Punzonamiento. Torsién.

Pandeo.

Estados 1imites de utilizacién. Fisuracion. Deformaciones.
Estructuras sismorresistentes 1.

Estructuras sismorresistentes 2.

Control de calidad de estructuras de hormigdn.
Planteamiento general.

Control de calidad del proyecto.

Control de calidad del hormigdn. Bases tedricas.
Control de calidad del hormigdn. Aplicacidon practica.

Contrdl de calidad del hormigdn. Acciones a tomar en caso de no cumplimiento.

Control de calidad del acero, cemento y componentes del hormigon.
Control de calidad de la ejecucioén.

Ensayos no destructivos 1.

Ensayos no destructivos 2.

Anilisis experimental de estructuras de hormigon.
Ensayos normalizados.

Pruebas de carga en edificacion.

Pruebas de carga en obra civil. Puentes.

Andlisis experimental de pavimentos de hormigdn.

Normativa sobre estructuras de homigdn.
Codigo Modelo CEB/FIP.

Instruccién Espafiola E.H.

Eurocddigo Estructuras de Hormigdn.
Otras Normas: ACI, DIN.

Coloquio del Area II.
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1II — Area de unidades funcionales de obra.

A. Cerramientos exteriores pesados.

Muro de doble hoja. Bloque de hormigdn.

Muro de doble hoja. Ladrillo.

Prefabricados. Hormigones con fibras de vidrio.

Prefabricados. Hormigones con aridos ligeros aislantes.

Muros multicapas. Proteccidon del muro e incorporacion del aislamiento.

B. Cerramientos exteriores ligeros.
Paneles metalicos.
7. Muros-cortina.

o

C. Avances tecnologicos.
8. Cerramientos de cristal con nuevos anclajes estructurales.
9. Nuevas carpinterias. Procesos de produccién, disefio y montaje.

D. La cubierta.

10. La cubierta plana. Concepto y disefio.

11. La cubierta plana. Calientes y ventiladas.

12. Nuevas soluciones. La cubierta invertida.

13. Nuevas soluciones. La cubierta de pendiente nula.
14. Cubiertas ajardinadas y transitables.

15. Cubiertas en climas extremos.

16. Sistemas de iluminacién cenital en cubiertas.

E. Coloquio del Area III.
IV — Area de habitabilidad y energia.

A. Higrotermia.

El clima externo. Efecto biofisico de los factores ambientales.

Fendmenos de la transmision de calor en edificacion. Propiedades termofisicas de
los materiales.

Tipologfa y caracteristicas de los materiales aislantes. Disposiciones constructivas.
Norma bésica sobre condiciones térmicas en los edificios.

Procedimientos de cilculo en régimen transitorio.

Humedades, infiltraciones y condensaciones en edificios.

Puentes térmicos. Tipologia y correcciones.

—_—

N8

B. Acustica.
8. Conceptos generales.
9. Reverberacidon y absorcidn. Materiales.
10. Normativa y problematica de las instalaciones.

C. Instalaciones.

11. Exigencias funcionales.

12. Sistemas de distribucién y de calefaccion.
13. Fendémenos de corrosion.

D. Tluminacién.
14. Conceptos generales.
15. Sistemas de iluminacion.

26

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025




16.
17.
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20.
21.
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11.
12.
13.
14.

15.
l6.
17.
18.
19.
20.
21.

22.
23.
24.
25.

Vivienda pasiva.

Principios generales de disefio bioclimético.
Calentamiento pasivo.

Tipologia de sistemas pasivos.
Enfriamiento pasivo.

Vivienda activa.
Aplicaciones térmicas y fotovoltaicas.
Bomba de calor. Sistemas y experimentaciones.

Coloquio del Area IV.

— Area de patologia.

Patologia del hormigén.

Fen6menos patologicos debidos al cemento.

Dafios causados por los aridos.

Aguas agresivas y de mar.

Alteraciones causadas por la dosificacion y fabricacidén incorrectas.
Defectos debidos al transporte, colocacidén y compactacion.

Patologia del proyecto y ejecucion de estructuras de hormigdn.
Patologia del proyecto. Errores de concepcidn.

Errores en la determinacion de acciones.

Errores en el calculo de esfuerzos.

Errores en disposiciones constructivas.

Errores en planos y otros documentos de proyecto.

Patologia de ejecucidon. Errores de ferralla.

Errores varios en ejecucion de estructuras de edificacion.
Patologia de estructuras de edificios convencionales.

Patologia de estructuras de edificios no convencionales.

Patologia de obras en servicio.

Inspeccidon periddica y sintomas patologicos.

La fisuracién y sus causas.

Reconocimiento del terreno y patologia de suelos.

Fallos intrinsecos de cimentaciones.

Efectos de las construcciones sobre cimentaciones proximas.
Recalce de cimentaciones.

Patologia bajo la accién del fuego.

Reparacion de estructuras de hormigdn.
Concepcion y disefio de referzos estructurales.
Ejemplos de refuerzos de estructuras de edificios.
Refuerzos mediante resinas.

Refuerzos mediante otros métodos.

Coloquio del drea V.
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Trabajos practicos

Se suprimirdn aquellos trabajos pricticos que no hubiesen sido elegidos al menos por

cuatro participantes.

TP.1. Célculo de estructuras con ordenador.

TP.2. Patologia de estructuras en construccidn o en servicio.

TP.3. Rehabilitacién de edificios.

TP.4. Calculo de pérdidas térmicas en viviendas.

TP.5. Disefio asistido con ordenador (C.A.D.).

TP.6. Métodos de ensayos no destructivos.

TP.7. Ensayos de aislamiento acistico.

TP.8. Lenguajes de programacion.

TP.9. Adherencia de armaduras.

Seminarios

S.1. Durabilidad y mecanismos de degradacién en materiales de construccion.

S.2. Corrosidon y proteccidon de materiales metalicos utilizados en construccion.

S.3. Disefio asistido con computador en arquitectura e ingenier{a.

S.4. Cementos con adiciones activas y cementos especiales: Caracteristicas, problematica
y normativa.

S.5. Cilculo de estructuras de hormigdn con ordenadores personales compatibles.

S.6. Rehabilitacidén en edificacion.

S.7. Andlisis experimental de estructuras de hormigén.

S.8. Garantia de calidad en construccion.

S.9. Tecnologias para viviendas de interés social en Latinoamérica.

S.10. Proyecto y construccion de estructuras de hormigdn pretensado.

S.11. Metodologia, cdlculo y patologia de los sistemas activos en la energia solar.

S.12. Diagnosis, proteccién y reparacidon de obras de hormigon.

S.13. Seguridad e higiene en la Construccion.

Visitas

El programa de visitas se concretard a la vista de las actividades profesionales de los

participantes en CEMCO-88, entre las que se indican a continuacidn:

— Conjunto histérico artistico.

— Fibrica de cemento y laboratorio de ensayos.

— Plan de saneamiento integral de Madrid.

— Laboratorios del Centro de Estudios y Experimentacion de Obras Publicas.
— Nudo de comunicaciones.

— Viviendas en construccion.

— Conjunto residencial.

— Edificio de altura para oficinas.

— Centro de disefio CAD-CAM.

— Instituto Tecnoldgico de Seguridad MAPFRE.
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Analisis de piezas curvas pretensadas (I)

Manuel Martinez Lafuente
Profesor Titular de Estructuras |
de la E.T.S.A. Madrid

INTRODUCCION

En la exposicién que sigue se recoge la metodologia general del analisis de las vigas
de “planta curva” y se obtienen las relaciones fundamentales que resuelven la determina-
cidén de los estados de solicitacion y de deformacidn de estas piezas frente a las acciones
genéricas de disefio, que se particularizan para el caso en que dichas acciones se identifiquen
con las que proporciona el pretensado. A través de las relaciones que se exponen, queda
patente la influencia de la “curvatura” en el comportamiento estructural, que constituye
una generalizacién del sobradamente conocido en las piezas de directriz recta. En un pro-
ximo articulo se particularizard el estudio genérico antedicho, para las vigas circulares de
seccidn constante.

CONVENIOS GENERALES
Caracteristicas geométricas de las vigas de planta curva

Si se considera una curva plana, tal como la AB representada en la Figura n® 1, y se
supone que dicha curva es el lugar geométrico de los baricentros de secciones planas que
poseen un eje principal de simetria perpendicular al plano que contiene a aquélla, se obtie-
ne una geometria que, bajo el punto de vista del andlisis estructural, recibe la denomina-
ciébn de “viga de planta curva”, siempre que se verifiquen, ademds, las condiciones que
mads adelante se detallan. La curva XB, a la que en lo sucesivo se denominard “directriz”’,
tendrd como caracteristicas propias, ademds de las que definen su geometria en el plano
que la contiene, las que permitan identificar la figura plana resultante de su interseccion
por los planos normales a la misma. En un punto genérico, dicha figura serd denominada
como “‘seccién transversal”, o, simplemente ‘“seccidon” (véase Figura n° 2).

A

DIRECTRIZ

Fig. 1. Viga genérica de planta curva
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ESE DE SIMETRIA

C.DEF.

C.DEG.

Fig. 2. Seccion transversal |- |

Las condiciones adicionales que debe satisfacer la pieza descrita con anterioridad para
que pueda ser considerada a todos los efectos como ““viga de planta curva’ son las siguien-
tes:

a) La directriz debe ser continua.

b) Las dimensiones de la seccidn transversal de la pieza deben ser pequefias compara-
das con el radio de curvatura y la longitud de la directriz.

¢) La variaciéon de la seccidén transversal de la pieza a lo largo de la directriz debe ser
suave, para poder identificar su superficie exterior como “‘suficientemente lisa”.

Admitiendo estas premisas y suponiendo que el plano que contiene a la directriz de la
viga sea el OXY (véase Figura n° 3), las caracteristicas geométricas de la misma que resultan
de interés para el andlisis estructural son las siguientes:

a) Las coordenadas cartesianas “x” e “y”.
b) La abscisa curvilinea “s”.

¢) El angulo de contingencia “o”.

d) El radio de curvatura “p”.

¢) El drea de la seccidn “Q7.

f) Los momentos de inercia de la seccidn respecto del eje contenido en el plano 0XY,
orientado en cada seccidén hacia del centro de curvatura de la pieza, I, y con rela-
cidén al eje vertical, I,, que contienen al centro de gravedad de la seccion transver-
sal.

g) El modulo de torsidon, K, de la seccion (*).

h) La distancia vertical entre el centro de gravedad y el centro de esfuerzos cortantes,
d., en una seccidén genédrica.

Si se supone que las coordenadas cartesianas de la pieza curva admiten una expresion
paramétrica generalizada, los valores del dngulo de contingencia y del radio de curvatura
en una seccién cualquiera P vienen dados por:

(*)  Se denomina médulo de torsidon a la relacidn entre la rigidez torsional de la seccion y el mddulo de rigidez trans-
versal.
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Fig. 3. Coordenadas generales y elementos caracteristicos de la geometria
de la viga de planta curva

o = arc tg_i

o (1)
(Xz _}_}-,2)3/2 i

donde el punto designa a la derivada con relacion al pardmetro de referencia que define
la gecometria de la pieza.

A su vez, el elemento diferencial de longitud de la directriz curva viene definido por:
ds=p  -da=cosa-dx +sena-dy 2)

En lo que sigue, se admitird que, tanto las coordenadas cartesianas de la directriz
como las caracteristicas geométricas de la seccidn transversal de la pieza, pueden expre-
sarse explicitamente en funciéon de un mismo pardmetro. Habitualmente, dicho pardme-
tro se identificard con la propia abscisa curvilinea de la pieza curva, o con el dngulo de
contingencia (caso, por ejemplo, de la viga circular).

Hip 6tesis basicas sobre el comportamiento estructural

Como punto de partida del desarrollo que se expone a continuacién, se asumen las
siguientes hipdtesis basicas de comportamiento estructural:

a) Las cargas y momentos que actian, bien sobre ¢l conjunto de la estructura, bien
sobre cualquier parte segregada de la misma, estdn en equilibrio estdtico.

b) El material que constituye la viga es homogéneo e isdtropo, obedeciendo a un
comportamiento eldstico de tipo hookeano, que queda identificado por el valor
de su mddulo de Young, E, v por el de su mddulo de elasticidad transversal, G.

¢) La deformacioén estructural de la viga se acomoda a las leyes bdsicas de la teoria
simplificada de la Resistencia de Materiales, que se concretan en este caso en:

c.1) Aceptar la validez de la hipdtesis de Navier-Bernouilli (deformacion plana
de las secciones solicitadas a flexion) y de la de Kirkchoff (conservacién
de 1a ortogonalidad de las normales a la directriz).
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c.2) Admitir la hip6tesis de Saint-Venant (proporcionalidad entre el giro ele-
mental y el momento de torsion) frente a las solicitaciones torsoras.

c.3) Despreciar las deformaciones debidas al esfuerzo cortante frente a las motiva-
das por el esfuerzo axil, los momentos flectores y el momento torsor.

¢.4.) Suponer que los desplazamientos de la pieza son pequefios y despreciables fren-
te a las dimensiones iniciales de la viga, pudiendo, por tanto, prescindirse en el
andlisis de los efectos de “segundo orden™.

Bajo estos supuestos, la pieza curva vendrd, en general, solicitada por esfuerzos axiles,
cortantes, flectores y torsores, de manera que, en cada seccion de la misma, la resultante de
las cargas y momentos que actian a uno y otro lado de esta Ultima queda determinada por
una fuerza tangente a la directriz, contenida en el plano 0XY (“‘esfuerzo axil”), una fuerza
normal a la directriz, contenida en el plano 0XY (“‘cortante radial”), una fuerza perpendicu-
lar al plano que contiene a la directriz (“cortante vertical”), un momento sobre el eje conte-
nido en el plano 0XY, dirigido segiin la normal a la viga en cada seccién (“momento ra-
dial”), un momento. alrededor del eje perpendicular al plano que contiene a la directriz
(“momento vertical”) y un momento alrededor del eje paralelo a la tangente a la directriz,
que pasa por el centro de esfuerzos cortantes de la pieza (“‘momento torsor”).

Estas solicitaciones pueden verse reducidas a solo tres, cuando las cargas que actdan so-
bre la pieza son verticales y los momentos son de eje coplanario con el plano 0XY; en estos
casos se anulan el esfuerzo axil, el cortante radial y el momento vertical. Andlogamente,
si las cargas exteriores estdn contenidas en el plano 0XY y los momentos actuantes son de
eje vertical, se anulan el esfuerzo cortante vertical y el momento flector radial (*).

Como consecuencia, los movimientos de la estructura vendrdn, en general, defini-
dos por un desplazamiento dirigido segin la tangente a la viga (“desplazamiento tangen-
cial”), un desplazamiento dirigido segin la normal a la misma (“desplazamiento radial”), un
desplazamiento segun el eje 0Z (‘‘desplazamiento vertical” o “flecha”), un giro sobre el ¢je
normal a la viga contenido en el plano 0XY (“giro a flexion radial”’), un giro sobre el eje per-
pendicular al plano que contiene a la viga (“giro a flexion vertical”) y por un giro sobre el
eje paralelo a la tangente a la viga, que pasa por el centro de esfuerzos cortantes de la seccion
(“giro de torsién”). Dichos movimientos generalizados, podrdn verse también simplificados
cuando las cargas y momentos que actian sobre la viga admitan componentes nulas con rela-
cidén al plano OXY o respecto del eje 0Z, como se verd mds adelante.

Convenio de signos

A efectos del andlisis estructural de la pieza curva debe considerarse, complementaria-
mente con el sistema general de coordenadas 0XYZ introducido con anterioridad, un siste-
ma de referencia local, variable de una seccién a otra de la viga, en el que se definen cémo-
damente los movimientos y solicitaciones estructurales.

Para ello, basta con establecer previamente un “sentido de avance” en la pieza, adop-
tando como extremoc “dorsal” a uno cualquiera de los puntos extremos de la viga AB (nor-
malmente se toma como dorsal al extremo A) y estableciendo en este Gltimo el origen de
coordenadas curvilineas de la estructura. El “sentido de avance” queda identificado enton-
ces con el sentido creciente de las abscisas curvilineas (‘‘s”) al recorrer la pieza desde su ex-
tremo “dorsal” (A) hacia su extremo frontal” (B), tal como se define en la figura n° 4.

(*)  El momento torsor podria anularse también, en estos supuestos, si coincidieran el centro de gravedad y el de es-
fuerzos cortantes.
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Fig. 4. Sentido de avance y convenio de signos

Considerando una seccidén cualquiera de la viga, tal como la definida por el punto P,
pueden definirse tres ejes principales, ortogonales entre si, cuyo sentido positivo es el si-
guiente:

a) El perpendicular al plano de la directriz, seglin el sentido creciente del eje general
de referencia 0Z (“¢je vertical”).

b) El contenido en el plano 0XY, orientado en el sentido de avance creciente de la viga
(“eje tangencial”).

¢) El normal a la directriz y contenido en el plano delamisma, resultante de girar el
gje tangencial 90 grados segin el sentido dextrogiro alrededor del eje vertical (“‘eje
radial”).

Las fuerzas exteriores y los desplazamientos estructurales se consideraran positivos
cuando su sentido coincida con el positivo de los ejes antedichos. Los momentos actuantes
sobre la pieza y los giros de la deformada de la misma, seran considerados positivos cuando
su sentido coincida con el del giro dextrogiro alrededor de los ejes anteriores, segun el sen-
tido creciente definido para cada uno de ellos. Partiendo de este criterio, se adoptardn como
positivas a las solicitaciones internas actuantes sobre la pieza, cuando asi lo sean los esfuer-
zos y momentos actuantes sobre la cara frontal de la “rebanada elemental’ limitada por
las secciones transversales correspondientes a dos puntos de la viga infinitamente préximos.
Asi, introduciendo la nomenclatura siguiente:

o " esfuerzo axil

o ¢/, : esfuerzo cortante radial
e )/, : esfuerzo cortante vertical
o T : momento torsor

ot n - momento flector radial
‘J/Zz : momento flector vertical

en la Figura n° 5 se representan las solicitaciones internas positivas en una rebanada elemen-
tal genérica.
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E.CORTANTE VERTICAL M. TORSOR M. FLECTOR RADIAL
a) Proyeccion de la rebanada elemental sobre un plano vertical

JBe R a:(|)uz

n

E.CORTANTE RADIAL E. AXIL M. FLECTOR VERTICAL
b) Proyeccion de la rebanada elemental sobre el plano horizontal

Fig. 5. Solicitaciones internas positivas en la viga ( los superindices * d " v ** f " designan,
respectivamente, a los esfuerzos dorsales y frontales en la rebanada ).

SOLICITACIONES INTERNAS

Generalidades

En lo que sigue, se supondrd que las cargas y momentos que actian sobre la pieza se
distribuyen continuamente a lo largo de la misma siguiendo el avance de la directriz. Las in-
tensidades de las fuerzas con direccidn tangencial, radial y vertical, se designaran, respectiva-
mente, por i, An ¥ 4z, mientras que los momentos actuantes sobre dichos ejes se denotardn,
respectivamente, como m¢, m, y m,, referidos ambos a una longitud unitaria de la directriz
y suponiendo que actian en el plano 0XY. La existencia de dichas acciones origina la movi-
lizacién de las solicitaciones internas estructurales, que se deducen de aquéllas mediante las
relaciones que se exponen en los apartados siguientes.

Ecuaciones de equilibrio de 1a rebanada elemental

Considérese la rebanada elemental limitada por las secciones transversales de la direc-
triz, definidas por los puntos P y P°, representada en la Figura n° 6. Debido a las acciones
externas, las solicitaciones internas en la viga variaran, en general, de uno a otro extremo
de la rebanada, como consecuencia de las ecuaciones de equilibrio estdtico del conjunto de
la misma, que proporcionan las relaciones siguientes:

Fig. 8. Acciones y solicitaciones sobre la rebanada elemental
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a) Para las fuerzas:

a7, |
A= ds
4
=gt (3)
ds 0
g = — 31 In
' ds p
b) Para los momentos:
/
e, |
z dS n
o ho |
m, = 1+ '/Z+z (4)
ds 0
/A
my = _n a7 + qn - de
o) ds
Eliminando. | o ] . entre la segunda y tercera de las ecuaciones (3), se obtiene:
d d 1 d
L dsn ) + pn = —dr— - - an)
(5)
d d. | | d
Y. T
ds P is ) P An ds P - qy)

Procediendo andlogamente con la segunda y tercera ecuaciones del sistema (4) se llega
al resultado siguiente:

a M, , dm, d 7, ) dp
*d?-{—{///n:—(mt—qn-dc%- ) /”“'m“)fﬁ

(6)
d* 7 ; d d
do? +7 = [m, — //Z'(‘i&(mt“chl‘dc)]'p*(mt*ch}‘dc)gg |

Las expresiones anteriores evidencian que el comportamiento estructural de la viga
genérica de planta curva es la superposicion del funcionamiento de un “arco plano” (moti-
vado por la actuacién de q,, q; y m,) con el de una “viga balcén’ (debido a q,, m, y mj),
donde m; es la torsion equivalente por unidad de longitud, cuyo valor es:

m;:mt'Qn’dc (7)
Resolviendo las ecuaciones diferenciales anteriores para cada caso, en funcion de la
geometria de la pieza, de las cargas exteriores y de las condiciones de contorno, se obtie-

nen las solicitaciones internas en la viga, para cualquier secciéon de la misma. La solucion
general de dichas ecuaciones coincide con la que se expone en el préximo apartado.
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Expresion general de las solicitaciones internas, a partir de las cargas exteriores

Sea la viga AB representada en la Figura n°® 7 y considérese un punto cualquiera de su
directriz, tal como el P, identificado por la abscisa curvilinea *‘s”. Seccionando la viga por
un plano normal a la directriz que pase por el punto P, los esfuerzos resultantes a uno y
otro lado de dicha seccién deberan equilibrar estaticamente al conjunto de fuerzas y mo-
mentos actuantes sobre cada uno de los dos trozos de viga desgajados por el corte. Como
consecuencia, a partir de los esfuerzos en cualquiera de los dos extremos de la pieza, las
solicitaciones internas en una seccidén genérica quedan determinadas al establecer las con-
diciones generales de equilibrio de fuerzas y momentos entre dicho extremo de la viga y la
seccion anterior.

Tomando como referencia a las solicitaciones dorsales, los esfuerzos en la seccidn trans-
versal definida por el punto P se expresan, a partir de las cargas exteriores, mediante las rela-
ciones siguientes:

o X
|
t
|
A\
lsz-
y A
N
P .
'/. ld}i/‘?\\
- 1
Zl
\

Fig. 7. Solicitaciones internas en una seccion genérica

D=+ ] &G

15]n= \a.sen(a—aa)—{- //?,'COS(Oé~aa) + )] relxt (s) (
,\ = \%.cos(a—a,) — )]i.sen(a_aa) +,'\ ext ()
//z://i +' {2 -d’(s,0) — ‘/} Ia] .1’ (s, 0) +¢//1162=Xt (s)

t/'//n = //f1 -cos (o —a ) +7? - sen (@ —a,) + 9 2 -1, 0) +// fl"t (s)

(8)

T =7 cos(a—0,)— f{f sen(a—a)— J] d(s,0)F Tt (s)

siendo:
e “a” el superindice (solicitaciones) o subindice (dngulos) que identifica al extremo A.

e 1(s,0),d (s, 0),1 (s,0)y d’ (s,0)unas funciones que dependen exclusivamente de
la geometria de la pieza (véase Figura n° 8) cuyo valor es:
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r(s,0)=(x—x,) -sena+(y —y,) cosa

d(s,0)= — (X —X,)- +(y -y,
(s,0) (x —x,)-cosa+(y—y,) sen« ©)

r’(s,0)= (X —X,)-senoy, +(y —y,) cosa,

d’(s,0)= — (X —X,) -cosa, T+ (y —y,) seno,

Fig. 8. Representacion grafica de las funciones r ( s,0 ),d {s,0) r' {s,0)yd {s0)

e “ext” el superindice que designa a la contribucioén de las acciones exteriores en las
solicitaciones internas de la seccidn genérica, que se escribe en la forma:

NS == g, 00 -dn

() = =5 [ar ) - sen (@ = ) + qy (V) - cos (@ — ) ] - d
A() =~ [ae (V) - cos (@ —B) —dn (V) - sen (a = )] - dA (10)
A2 =~ Im ) +ac () - d (5,0 —an )1 (5 V] - dX

:H,,// (s) = —[° [ma(N) - cos (@—p) +mi(A) - sen (@) + g, (\) - 1 (s, )] - dA

76 = 8 im0\ - sen (a—B) — mi(N) - cos (@—B) +q, (\) - d (5, M)] - dA

donde:

es M\ designa a la abscisa curvilinea de una seccién genérica de la viga, comprendida
6_ 93

antie e extremo A y la secciéon de abscisa curvilinea “s”, tal como la que se identifica por
el punto Q en la Figura n® 7.

oo T (s, N\), d (s, N\), ' (s,\) y d (s,\) son funciones que dependen solo de la geome-
tria de la directriz (véase Figura n° 9) y adoptan los valores siguientes:

r(s,\)=(x—§)-sena+(y —n) cos« ]
d(s,\)=—(x—§&)-cosa+(y —n)-sen« an
(s, \)=(x—§  -senf+(y—n)- cosf
d(s,\)=—(x—§ -cosB+(y—m) senf
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siendo & y n, respectivamente, la abscisa y la ordenada del punto Q en el sistema general de
referencia 0XY, y 8 el dngulo de contingencia en dicho punto (¥*).

Y

\

Fig. 9. Representacion grafica de las funciones r(s, A), d(s, A), r'(s, A) y d'(s, A).

Teniendoen cuenta las definiciones anteriores, puede comprobarse facilmente que las ex-
presiones (8) verifican las ecuaciones diferenciales (3), (4), (5) y (6), por lo que constituyen
la solucién general que define las solicitaciones internas en la viga curva, a partir de las cargas
exteriores.

Hay que hacer notar que las funciones q; (A), q¢ (A), @y (A),m;, (A), m, (A) y m; (A)
incluyen, tanto las cargas exteriores directamente aplicadas sobre la viga como las reacciones
exteriores que puedan actuar entre las secciones definidas por los puntos Ay P(O< A <s)y
que, si bien las primeras son siempre conocidas, no ocurre igual con las segundas, como tam-
poco se conocen, en general, las solicitaciones internas en el extremo dorsal de la pieza.

Por lo tanto, pese a que las formulas (8) son de aplicacién general cualquiera que sea la
geometria de la viga y las cargas que sobre ella actian, no son suficientes para conocer el
estado de solicitacién interna de la estructura, salvo en el caso en que ésta sea “isostdtica”
(viga en voladizo, por ejemplo). Serd necesario, pues, recurrir a condiciones complementarias
que tengan en cuenta la deformacidén estructural, para poder resolver el problema con toda
generalidad, como se expondrd en los apartados siguientes.

En ocasiones, puede resultar de utilidad el referir los esfuerzos al sistema general de re-
ferencia 0XYZ. Estos ultimos se pueden definir, a partir de las solicitaciones internas de la
viga, mediante las relaciones siguientes (véase Figura n° 10):

Fig. 10. Esfuerzos generales y solicitaciones internas

(*)  Las férmulas (9) son una particularizacion de las expresiones (11) para el extremo dorsal de la viga.
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N.sena— I, -cosa

\ . o). /
Necosa+ /., - seno (12)
— //n -cosot+ T -seno

//n -seno+ 7T - COSK

Si se particularizan las expresiones (8) para el extremo frontal de la viga, se obtienen
las “ecuaciones de equilibrio del conjunto” que se escriben en la forma (véase Figuran® 11):

Fig. 11. Solicitaciones extremas y cargas exteriores

A= g2+ )@

] g

\ b
M
M

P

il

It

{‘\a.sen(ab~aa)+ ]2 cos (o, — o) + )}Iclxt (%)
(‘\‘a’cos(ab—aa)_ ’Ii'sen(o‘b—%)‘*"\e“&)

et N A (% 0) - )]?l.r’(Q’O)_;_c//:xt ©)

;///3 cos (0 — ) + 78 -sen (e, — o)+ L&) (D)

= 5 sen (@ —w) = 2.d (2, 0)+ 7™

7% .cos(ap — &)

(13)

donde £ es el desarrollo total de la directriz de la pieza y Xy, Yp ¥ & son, respectivamente,
la abscisa, la ordenada y el dngulo de contingencia en el punto B.

Las ecuaciones (13) coinciden con las seis condiciones generales de equilibrio estdtico
de la viga genérica, debiendo ser tomadas en consideracién siempre que la viga esté coaccio-
nada en sus extremos o cuando actien sobre éstos cargas o momentos localizados de cual-
quier tipo.

DEFORMACIONES Y MOVIMIENTOS DE LA ESTRUCTURA

Consideraciones previas

En una pieza de directriz recta, las deformaciones de una rebanada elemental solicitada
por esfuerzos axiles, momentos flectores y torsiones, vienen definidas por las relaciones si-

guientes:
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d v
€ = EQ, S
d6 = —E/Iﬁ . ds (14)
T
dw = d
w GK S

Sin embargo, cuando la directriz de la viga es curva, dichas expresiones, aunque siguen
siendo validas a nivel elemental, necesitan modificarse para poder tomar en consideracion la
influencia de la curvatura sobre los desplazamientos y giros con componente radial y tangen-
cial a la pieza. Se obtienen asi unas nuevas ‘“‘relaciones constitutivas” de ambito de aplica-
cién mas amplio, de las que se derivan directamente las expresiones (14) cuando se trata de
vigas rectas.

Ecuaciones que gobiernan la deformacion de la rebanada elemental

Considérese una rebanada elemental de longitud “ds”, comprendida entre las secciones
normales a la directriz trazadas por los puntos P y P’ (véase Figura n°® 12).

Sean (w, 8y, 8¢, v,, ¢, ¢1) Yy (W + dw, 6, +d 6,, 6 +d b, 0, +dy,,p, +don.
¢t + d ¢,), respectivamente, los desplazamientos (vertical, radial, tangencial) y los giros (so-
bre los ejes vertical, radial y tangencial) en las caras dorsal y frontal de la rebanada.

Denominaando por de, df,, df, y dw, respectivamente, a la elongacidn, a la rotacion
segin el eje radial, a la rotacidon seglin el eje vertical y a la rotacion sobre el eje tangencial de
la rebanada elemental, que se suponen aplicadas en el punto central de la misma, las condi-
ciones de compatibilidad de movimientos entre P y P’ imponen las relaciones siguientes:

T~
3 ¥ ds B . —— e (g 40,
o8 . / \ dee 1‘/&5’&;&5& LY

Z A8
- ‘f{““I

do 7z
9%

Fig. 12. Deformaciones y movimientos en una rebanada

do,=do,

de, = db, +¢ - da
do, = dw — ¢y s do (15)
dé, = de — 8, - da

dé, =6; -daty,  p- da

dw= —¢, -p - da
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Si, en las cuatro primeras ecuaciones anteriores, se reemplazan las deformaciones elementa-
les por los valores definidos en las expresiones (14), se llega a:

,/ZZZ:]E'Iz'dkpZ

ds

don ¢

e [
d

S G {_mz@_

s o |

V=E.Q. {d_.(_s_t_+6_“

s p

(16)

expresiones que proporcionan, con toda generalidad, las relaciones existentes entre los mo-

~ mentos de flexion, torsidon y el esfuerzo axil, con los movimientos de la viga.

Por su parte, las dos altimas ecuaciones del sistema (15) pueden escribirse, alternativa-

mente, en la forma siguiente:

_d6n
¥z = ds
oo AW
n ds

(17)

La segunda de las relaciones (17) permite expresar el momento flector radial y el mo-
mento torsor en funcidon del desplazamiento vertical y del giro de torsién. Se llega asi a:

Al

I

-
I

N _E.In[

d
G.K. {_Sot_

-

}

dw
ds

(18)

Las ecuaciones (16) a (18) constituyen el sistema general de relaciones constitutivas,
aplicables al andlisis de la pieza curva plana, y suponen una generalizacién de las expresio-
nes (14), utilizadas habitualmente en el andlisis de piezas rectas. La integral general de los
sistemas (16) y (17), particularizada en cada caso con las condiciones de contorno corres-
pondientes, proporciona los movimientos estructurales, en funcion de las solicitaciones
internas en la viga, que, a su vez, dependen de las acciones exteriores. Dicha integral gene-
ral puede obtenerse directamente razonando sobre las hipdtesis basicas admitidas en rela-

cidn a la deformacidn de la viga, tal como se expone a continuacion.

Expresion general de los movimientos en funcién de las solicitaciones internas

Considérese nuevamente la viga de directriz AB y supdngase que, por efecto de las
acciones exteriores, los movimientos del extremo dorsal son (w?, 62, 8%, 2, ¢l , ?), tal co-

mo expresa la Figura n® 13.
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En una seccién genérica, tal como la P, los movimientos de la viga (w, 85, 8¢, ¥z,
¢n, @) son el resultado de la acumulacion de los desplazamientos globales y deformaciones
clementales que se producen entre el extremo A y dicha seccidén, admitiendo que, en la
deformacidén conjunta, la viga acompafia a cada distorsidn elemental como si se tratase de
un cuerpo rigido.

Bajo este supuesto, los movimientos en cualquier seccién pueden obtenerse por inte-
gracidon de las componentes introducidas por las deformaciones elementales que tienen
lugar entre el extremo A y la seccidén considerada y afiadiendo las proyecciones que sobre los
ejes locales en esta seccidn producen los movimientos del extremo dorsal de la viga.

Procediendo de esta forma, se llega ficilmente a las expresiones siguientes:

Fig. 13. Movimientos genéricos de la viga curva

w=w? —gp; -r’(s,o)+go?-d’(s,o)—f: r’(s,\) - dé, +f§ d’(s,A\) - dw

8p = 8% -cos(a—a,) + 8% -sen(a—a,)+¢) r(s,0)+ fs sen (o — f) -
~de+fosr(s,7\)-d02

6y = — &F ‘scn(a~aa)+5i‘~cos(a~aa)4gp2 -d(s,o)+f§ cos (o —~ B) -
-de — fos d(s,N\)-db, (19)

6, = 0% + [ do,

@, = ¢4 - cos (a—ay) + ¢ - sen (a—a,) +fos cos (x—p)-df, +
+f§ sen (o —f) - dw

o= —¢ ~sen(oz—oza)+gpft’~cos(oz—oza)—foS sen (@ —fB) -do, +
+foscos (- B) -dw

en las que se han introducido las funciones geométricas definidas en (9) y (11).

Puede comprobarse facilmente que las expresiones anteriores satisfacen las relaciones
generales (15), proporcionando, como consecuencia, la solucion general mediante la que se
expresan los movimientos de la viga curva.
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Si se sustituyen las deformaciones elementales por las relaciones (14), se obtienen di-
rectamente los movimientos de la pieza en funcion de las solicitaciones internas en la misma,
que, a su vez, dependen de las acciones exteriores, como muestran las ecuaciones (8).

Cuando interese hallar los movimientos en el sistema general de referencia 0XYZ, las
componentes normales y tangenciales a la directriz proporcionan los siguientes movimien-
tos sobre los ejes cartesianos (véase Figura n° 14):

08 % x
O -
3 L7
Y \ dx‘/
% ¥ /
"~ LN
S~y
~, &
122\;‘ ¢
£
% b N

' A

Fig. 14. Movimientos sobre ejes locales y generales

6y = 6; -senw — &, -cos«

=
il
>
-

.cosa+ 6, -sen« 20)

Oy = P; - SENA — @, - COS K

Yy = Py -cosat . sen o

Las ecuaciones (19) muestran nuevamente el desacoplamiento existente en el com-
portamiento estructural de la viga curva genérica, consistente en la superposicion del estado
de “arco plano” con el de “viga balcén”, correspondiendo el primero de ellos a la deforma-
cién en el plano 0XY (8,, 8; y v,), mientras que el segundo de ellos corresponde a la de-
formacidn fuera de dicho plano (w, ¢, y ¢).

Mediante las relaciones obtenidas con anterioridad, puede abordarse con toda generali-
dad el andlisis de las vigas de planta curva, puesto que, como se demostrard més adelante,
se dispone siempre de un sistema completo de condiciones para resolver el problema es-
tructural.

Para ello, basta con determinar las reacciones exteriores que actian sobre la viga, ya
que, una vez conocidas, quedan definidas totalmente las solicitaciones internas en cual-
quier seccién y, como consecuencia, los movimientos estructurales.

Si se exceptlian los casos “isostdticos”, en los que las reacciones se obtienen directa-
mente a partir de las ecuaciones de equilibrio del conjunto, las reacciones dependen de las
“coacciones” a la libre deformacidn, sobre las que se trata a continuacion.

Coacciones exteriores
Se denomina “coaccidn exterior” a cualquier dispositivo mediante el que se imponen
restricciones a la libre deformacidén estructural. Dichas coacciones, que pueden localizarse

en cualquier punto de la pieza, pueden asimilarse, en el caso de vigas de planta curva, a algu-
no de los tipos siguientes:
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a) “Coacciones simples rigidas”, que se desglosan en:

a.1) “Rétula esférica”, que impide el movimiento en el sentido transversal a la mis-
ma. Pueden presentarse dos posibilidades:

a.1.1) Si actua sobre los desplazamientos en el plano 0XY, la coaccidon se iden-
tifica por:
8; -cos (o —a) — 6, -sen (o —a)=0
t | ( T ) n ( T ) (21)
AV osen(ap — )+ Iy -cos (o —a)=0

donde « es el 4ngulo que define la orientacidn en el plano dela coaccion.
a.1.2) Si coarta los desplazamientos verticales, impone la condicion siguiente:

w=20 (22)

a.2) “Empotramiento a flexién”, que impide el giro sobre el eje transversal al mis-
mo. Como en el caso anterior, existen dos posibilidades:

a.2.1) Si restringe el giro alrededor del ¢je radial, se caracteriza por:

v, =0 (23)

a.2.2) Si restringe el giro sobre el eje vertical, la condicién que lo define es:

v, =0 (24)

a.3) “Horquilla” o “Empotramiento a torsién”, que se caracteriza por:

0, =0 (25)

b) “Coacciones rigidas compuestas”. Son el resultado de la combinacidén de las ante-
riores, siendo las mds frecuentes:

b.1) “Articulacidon”, que impide cualquier desplazamiento en el plano 0XY. Se
caracteriza por:

(26)

b.2) “Apoyo en horquilla”, que impide el desplazamiento vertical y el giro a tor-
sidén de la pieza. Las condiciones que le definen son:
=0
v @7)
=0

b.3) “Empotramiento en el plano 0XY”, que coarta los desplazamientos en dicho
plano y el giro alrededor del eje vertical. Se define mediante las ecuaciones si-
guientes:
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8y =0
8¢ =0 (28)
¢, =0

b.4) “Empotramiento en horquilla”, que impide el desplazamiento vertical y los gi-
ros sobre el eje radial y de torsidn. Se caracteriza por:

w=20
¢n =0 (29)
pr =0

b.5) “Empotramiento total”, que impide cualquier movimiento de la estructura, im-
poniendo las condiciones siguientes:

§p=8=w=0 (30)
¢n =9 =¢, =0

¢) “Coacciones de tipo eldstico”, en las que existe una relaciéon de proporcionalidad en-
tre el movimiento de la estructura y la reaccidén exterior asociada al mismo. EI caso
més general se define mediante las condiciones siguientes:

lo=—K 0, |
\ =k b
1= —kw w 31)
M= =1,
T=—k¥ -
M= -k -0,

donde k®, k?, k,, k?, k¥ y k, son las “constantes eldsticas” que caracterizan a la
coaccién (cuyo valor es nulo cuando existe libertad de movimiento, e infinito cuan-
do la coaccidn es rigida) y que generalizan las expresiones (21) a (30).

En ocasiones, pueden presentarse coacciones mas complejas que las definidas con an-
terioridad (caso de sustentacién esviada respecto de la directriz, por ejemplo), sobre las que
no se tratard en la presente exposicidon.

En cualquier caso, la necesaria compatibilidad de solicitaciones internas y movimien-
tos estructurales a lo largo de la pieza, proporciona siempre un total de seis condiciones adi-
cionales por coaccidn, lo que permite resolver totalmente el problema estructural, como se
expondra a continuacién.

METODOLOGIA DEL ANALISIS ESTRUCTURAL DE VIGAS DE PLANTA CURVA
Formulacién general del problema estructural
Como se expuso con anterioridad, la finalidad del andlisis estructural consiste en la de-

terminacion de las solicitaciones internas y movimientos generales que se producen en la
viga curva por efecto de las acciones exteriores. Para ello, se parte de los datos siguientes:

a) Geometria de la viga (identificada con la de su directriz).
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b) Caracteristicas de la seccidn transversal de la pieza (definidas, en cada punto, por los
valoresde £2,1,, 1, Ky d¢).

¢) Constantes elasticas del material (valores de E y G).
d) Coacciones exteriores (localizacién y caracteristicas de las mismas).

e) Acciones externas (definidas en cada punto de la directriz por las funciones q,, q,,
¢, M,, My y My ).

Si se utilizan las expresiones generales expuestas en apartados precedentes, puede plan-
tearse siempre un sistema de ecuaciones lineales, cuya solucion proporciona los datos nece-
sarios para obtener los valores buscados. :

Para demostrar que el sistema de ecuaciones antedicho estad siempre determinado (“‘sis-
tema completo”) considérese la viga AB representada en la Figura n® 15, en la que las coac-
ciones exteriores pueden presentarse, tanto en los extremos, A y B, como en “‘n” secciones
intermedias.

Fig. 15. Viga genérica con coacciones intermedias

Como muestran las ecuaciones (8), la determinacidn de las solicitaciones internas en la
viga exige la evaluacidn previa de las reacciones exteriores en los puntos coaccionados (6, en
general, por coaccidon). Obtenidas estas Gltimas, las expresiones (19) proporcionan los valo-
res de los movimientos buscados.

Como consecuencia, en el caso planteado se parte, en el supuesto mds general, de 6 -
< (n + 2) “incbdgnitas”, que se resuelven a partir de las condiciones siguientes:

a) Las 6 “ecuaciones de equilibrio del conjunto” definidas por las expresiones (13).

b)Las 6 - (n + 1) ecuaciones (19), particularizadas tramo a tramo (A—1, 1-2, 23,
.., n—1, n, n—B), en las que, si se adoptan como incdgnitas a las solicitaciones del
extremo dorsal de cada tramo parcial, resultan otras tantas condiciones de compa-
tibilidad.

Se llega, por tanto, al mismo nimero de ecuaciones que de incognitas, como se pre-
tendia demostrar.

Procedimientos de cdlculo

Sin pretender ofrecer una exposicidon sistemdtica de los métodos de andlisis de vigas
de planta curva, los procedimientos habituales de cilculo de este tipo de estructuras pueden
clasificarse en los grupos que se exponen a continuacion:
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a) “Calculos manuales”, que son, en general, laboriosos, aunque pueden simplificarse
notablemente en determinados casos, mediante la utilizaciéon de féormulas o dbacos,
cuando el caso en estudio estd incluido dentro de los resueltos por los tratados o
manuales que versan sobre el particular.

b) “Calculos en ordenador”, que se basan, normalmente, en la metodologia conven-
cional del “andlisis matricial” de estructuras, que se aborda a partir del método de
las “matrices de rigidez” o mediante el de las “matrices de transferencia”, pudiendo
clasificarse en los dos grupos siguientes:

b.1) Métodos en los que se asimila la viga curva a una estructura formada por una su-
cesién de tramos rectos, que se obtienen al subdividir la directriz real de la pie-
za en trozos de pequefia longitud, que a su vez, se aproximan mediante segmen-
tos rectilineos (habitualmente, se sustituye en cada uno de ellos el “arco’ por
la “cuerda”). En estos casos, se cuenta con la ventaja de poder utilizar progra-
mas convencionales concebidos para el andlisis de estructuras de barras rectas,
pero se comete un error al establecer las condiciones globales de equilibrio en
los nudos donde confluyen los tramos rectos, debido a la discontinuidad que
se produce en “el modelo” con la tangente a la directriz en dichos puntos. Di-
cho error, que, ldgicamente, disminuye conforme aumenta el grado de subdivi-
sidn de la directriz real, afecta particularmente a las solicitaciones internas en la
pieza. Aunque, en los casos normales, los errores cometidos utilizando estos
procedimientos de cdlculo son poco significativos desde el punto de vista de su
influencia sobre el disefio estructural, pueden, sin embargo, resultar relativa-
mente importantes en determinados casos concretos (caso, por ejemplo, de las
estructuras de gran luz en las que son predominantes los esfuerzos de flexion,
cuya discontinuidad en los nudos antedichos introduce un error relativo consi-
derable sobre los momentos torsores).

b.2) Métodos en los que se utilizan programas convencionales de andlisis matricial,
capacitados para incorporar “elementos’ nuevos con caracteristicas especificas,
tales como la “matriz de rigidez”* las “‘matrices de paso”, o la que proporciona
los “esfuerzos de empotramiento perfecto’ equivalentes. En estos supuestos,
la exactitud de la solucidén obtenida es total, pero hay que desarrollar los sub-
programas especificos que corresponden, en cada caso, a la viga curva que se
va a analizar. Estos Gltimos s¢ basan en las formulaciones bdsicas que se han
expuesto en anteriores apartados y su desarrollo pormenorizado cae fuera de
los limites del presente trabajo.

EL PRETENSADO
Generalidades

El pretensado es un procedimiento habitualmente utilizado en las estructuras de hor-
migbn, con objeto de anular, o reducir a limites razonables, las tensiones de tracciéon mo-
tivadas por las acciones que actian sobre aquéllas. Su efecto es andlogo al de la introduc-
ci6bn de unas determinadas solicitaciones internas previas, o deformaciones estructurales,
que contrarresten en parte a las producidas por las cargas permanentes y sobrecargas de
uso de la estructura.

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025




Uno de los métodos mds usuales para pretensar clementos es la disposicién de unos
cables de acero especial dentro de unos conductos o “vainas’’, que, una vez endurecido el
hormigdn, se ponen en tension desde sus extremos (anclajes activos), que, a su vez, s blo-
quean para garantizar la permanencia de los efectos introducidos en la pieza (¥).

La determinacion de las solicitaciones y movimientos que origina un pretensado de
estas caracteristicas sobre una viga curva, puede llevarse a cabo por diferentes caminos
alternativos, siendo uno de los mds frecuentes el de asimilar aquél a un sistema de accio-
nes externas, que, una vez determinadas, permiten abordar el andlisis por procedimientos
analogos a los descritos con anterioridad. La metodologia general que hay que seguir en es-
tos casos es la que se expone a continuacién.

Definicion geométrica basica

Considérese nuevamente la viga de directriz AB, cuyo radio vector, referido al origen
general de coordenadas, se denominara en adelante por A. Supdngase que el “cable medio”
del sistema de pretensado I', viene definido, en cada seccidn transversal, por la expresidon

(véase Figuran® 16):

DIRECTRIZ

Fig. 16. Representacion genérica de un cable de pretensado

T=A+e (5)-r+z(s) k (32)
donde:

es : es la abscisa curvilinea de la directriz de la viga.
e ¢ (s) : es la excentricidad del cable segiin el eje radial.
e z(s) :esla distancia del cable al plano 0XY.

o Las relaciones fundamentales de la geometria diferencial proporcionan las ecuaciones
siguientes:

A= X (s) -T+y(s) T

= dA _ dx(s) T, dy(s) T - -
t= = 1+ =% -1 >3
s ds ! ds J=xiry (33)

(*) No se consideran en esta exposicion los efectos reoldgicos inherentes al hormigén.
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que, sustituidas en la expresion (32), permiten escribir la geometria del cable en la forma
siguiente:

F=(x—ec-y’) -T+(y+ec-x’) -T+z-'lz (34)

donde todas las variables son funcién de la abscisa curvilinea “s”. El vector tangente unita-
rio al cable, viene definido, en cada seccidén, por la expresion:

T =%.%Sr= lT(x; Tt+y, G+2,-0 (35)
siendo: -
Xp =X —e -y —ecy”
Vp =Y e x e X (36)
z, =17’
T= Vi) + ) +()

¢ 93
S .

donde se ha designado por una coma (’) a la derivacidn con respecto a la variable

Esfuerzos en el cable
Fl esfuerzo de pretensado en cada seccion, equivale a una traccion en el cable de va-

lor F, que depende del esfuerzo en el anclaje activo, de la geometria del cable y de la rugo-
sidad de la vaina. Su expresién general es la siguiente:

F=F, e#@*b s (37)

donde:

e F, : esfuerzo en el anclaje activo

e ¢ . basede los logaritmos neperianos

e u : coeficiente de rozamiento en curva

e o, : 4ngulo girado entre el anclaje activo y la seccidn considerada
o § : coeficiente de rozamiento pardsito por unidad de longitud

e s. . longitud del cable desde el anclaje activo.

Dicho esfuerzo, dirigido segtin la tangente a T en cada punto, admite la siguiente re-
presentacion vectorial:

F=F-1, (38)

Descomponiendo F segtin las direcciones axial, radial y vertical, se llega, teniendo en
cuenta las expresiones (33) a (36), a:

Fo=F-(t, - )=

Xy — ¥ - %p) (38)
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férmulas que se utilizaran de referencia para el resto de la exposicion.

Solicitaciones en la viga curva

Como se expuso con anterioridad, las solicitaciones internas en una viga curva genérica
dependen, entre otros factores, de las coacciones exteriores a la libre deformacion de la mis-
ma. Cuando se trata de una estructura isostdtica, las solicitaciones internas en la pieza estdn,
en cada seccidn, en equilibrio estdtico global con los esfuerzos internos en el cable. En estas
condiciones, las fuerzas internas debidas al pretensado pueden expresarse por:

. ‘ =—F, i
')]'n = - Fr (39)
d,=—F,

mientras que los momentos internos, en cualquier seccion, valen:

-1
il

.Fr'(z_l'dc)“Fv'ec
M = _F, .z (40)

x
Il

z l:a'ec

Como se desprende de las expresiones (3) y (4), las solicitaciones internas anteriores estdn
estdticamente en equilibrio con el siguiente sistema de fuerzas y momentos externos, distri-
buidos a lo largo de la directriz de la pieza:

dF, ]
9z = 4
_dF, F,
In = 745 )
dF F
q; = a—{—ir
ds Il
(41)
d(F, - ¢
m2:4~(~é’ls—-cf)+l:r
d(Fa'Z) 1
mn:——'—+4[Fr(z+dc)‘Fv(p+ec)]
ds P
m=L F,+d)- L (F-2-F, o)
t o a c ds T y Ve

Puesto que el pretensado constituye siempre un sistema de acciones exteriores auto-
equilibrado, la determinacidn de las solicitaciones introducidas por el mismo en una viga
curva genérica, puede abordarse por el procedimiento general de andlisis expuesto ante-
riormente, en el supuesto de que las solicitaciones externas sobre la viga son las definidas
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por las expresiones (41). En las secciones de anclaje de cables habrd que considerar, ademas,

acciones localizadas, cuyo valor es el definido por las formulas (39) y (40) (*).

Los célculos, complejos en general, pueden desarrollarse facilmente utilizando algorit-
mos simples de cdlculo numérico, asequibles de programacién en ordenadores de tipo per-
sonal o, incluso, en mdquinas calculadoras habituales. En ocasiones, pueden admitirse cier-
tas simplificaciones que -posibilitan una obtencién rdpida de resultados, en muchos casos
simples, con un grado de aproximacién suficiente bajo el punto de vista técnico. La mas
usual, vélida para los casos de ‘‘pretensado interior a la seccién” en las vigas considera-
das en este estudio, es admitir que la excentricidad del cable, tanto en direcciéon radial co-

mo en la direccidn vertical, es despreciable frente al radio de curvatura; es decir:

e. <0, Z<p

Como consecuencia, puede admitirse que se verifican las relaciones siguientes:

X2 4y2 422 =k by o 1_>T~J|

xp-x’ﬂ'—yl”-y’ll

b > s -

X'ypiy'x'pfct !
i

que, unidas a la de condicién de ortogonalidad entre los vectores T y .

T
<
Il
ey
[\lv PR
I

(42)

(43)

(44)

(45)

Si se sustituyen estos valores en las expresiones (39) y (40), se obtienen los esfuerzos
isostaticos debidos al pretensado, que se escriben ahora en la forma simplificada siguiente:

= _F

/.= —F-e.

/), =—F-7

T=F [z +de) e —2 e
.//n:—F-z
M, =F . e

(46)

Reemplazando las expresiones (45) en las féormulas generales (41), se llega, andloga-
mente, a nuevos valores simplificados para las acciones exteriores equivalentes al pretensa-

do. Procediendo de esta forma, se obtiene:

(*) De hecho, dichos valores s6lo son validos para el anclaje frontal, debiendo cambiarse de signo para los anclajes dorsales.
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q,=F-z7+F.z"

b 3 " 1
dn=F e, +F.-(e]——)
I
s B
qt=F +H'ec (47)
m, =—F -¢

mn=F’-z+g-[(z+dc)~e;*z’~ec]

mt=F’~(z’-eCe;-z)+:-[z+dc4p~(e;"zéz”-ec)]

Si ademds, se desprecia el efecto del rozamiento (suposicion habitual en tantcos previos
o célculos a nivel de anteproyecto) y se admite que el valor del esfuerzo de pretensado es
constante en toda la viga (F = Fy), las acciones equivalentes al pretensado se escriben en la

forma:
q,=F-2"
b 1

QH:F'(GC“_)
q _Ee
(=

Pt (48)
m, =0

F I 2
mnzg-[(zﬁ-dc) el —z -e.]

F EX) Ty
mt=;-[z+dc—p.(<,C Z -2 ¢

Por Gltimo, si se supone que el cable estd centrado en direccion radial (e, = 0), se llega
a las expresiones siguientes:

ESFUERZOS ISOSTATICOS ACCIONES EXTERIORES EQUIVALENTES

N ¥ G = F 2"

J F

/n—O qn:_;

Y, = .7’ =

/,=~Fz 49 a) q =0 (49 b)
7=0 m, =0

//n:——F 7 mn:()

/7, =0 mt—g-(z+dc)

Estas ultimas expresiones simplificadas, servirdn para particularizar el estudio preceden-
te a la determinacion de los esfuerzos introducidos por el pretensado en el caso de vigas cur-
vas planas circulares. Este desarrollo serd abordado en un proximo trabajo.
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XV Premio "“Garcia Cabrerizo’’ a la Invencion Espaiiola

La Fundacién Garcia Cabrerizo convoca el XV Premio Garcia Cabrerizo a la Inven-
cion Espafiola, destinado a reconocer publicamente los méritos de los autores de innova-
ciones tecnoldgicas espafiolas que hayan contribuido a nuestro auge econémico. La dota-
cion del Premio es de 500.000 pesetas, y su fallo tendrd lugar dentro del presente afio por
un jurado compuesto por 44 personalidades de la Ciencia, la Técnica, la Industria y el Pe-
riodismo Cientifico.

La presentacién de trabajos deberd realizarse antes del dia 10 del proximo Octubre, y‘
cuantos inventores, investigadores, Centros o Empresas deseen conocer las bases de la pre-
sente convocatoria, deberdn dirigirse por escrito a la Fundacién Garcia Cabrerizo. Vitru-
vio, 23. 28006 Madrid.
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Reunioén del Consejo de la F.1.P.

Durante los dias 26, 27 y 28 de abril, con la asistencia de veintisiete Delegados en re-
presentacion de los distintos Grupos Nacionales integrados en la Federacion, se celebrd, en
Amsterdam (Holanda), la primera de las reuniones del Consejo de la FIP correspondientes al
actual afio 1987. En representacion de la ATEP particip6 el Sr. Pifieiro.

Como siempre, en el Orden del dia previsto para la reunidn se incluia, para su estudio y
discusidén, un gran numero de temas. De entre ellos nos referiremos Gnicamente a aquellos
que, por su especial interés, estimamos deben ser destacados para general conocimiento.

— Se estudid la mejor forma de solucionar el problema que plantean algunos Grupos
Nacionales afiliados a la FIP (cuatro en total) que llevan varios afios sin abonar sus
cuotas. En principio, se acordd que cuando la demora de pagos supere los cinco
aflos, se les dara de baja. Se intentard reducir el importe de la cuota que esta estable-
cida para la categoria inferior de las tres actualmente existentes y que ahora es de
1.650,— francos suizos. El tema lo estudiard detenidamente el Directorio y en la
proxima reunion del Consejo se adoptara el acuerdo definitivo que se estime proce-
dente.

— Se comentd el estado actual de los trabajos que vienen realizando las diferentes Co-
misiones Técnicas de la FIP y la forma en que se estin reorganizando estas Comisio-
nes. Dado que, en la actualidad, en cada una de ellas existe un excesivo nimero de
Miembros, algunos de los cuales ni siquiera participan en las reuniones y lo Gnico que
hacen es recibir los textos de los Informes que se preparan, se tomd la decisién de
que, cuando algin Miembro deje de asistir sin clara justificacion a tres reuniones con-
secutivas, serd dado de baja automdticamente y dejard de recibir las correspondientes
publicaciones. Por otra parte, cada Grupo Nacional sélo podrd tener dos representan-
tes en cada Comision. Independientemente, podran participar, para el estudio de de-
terminados temas concretos, y adscritos con caracter provisional al Grupo de Traba-
jo que corresponda, otros especialistas de los distintos paises. Estos especialistas po-
dran, incluso, prestar su colaboracidon exclusivamente por escrito, si no les es posible
participar personalmente en las reuniones de la Comisidén, y tendrdn derecho a reci-
bir la publicacidn que se edite como resultado final del estudio en que participen.

— Se repartid y discutié un primer borrador de la publicacidn que se estd preparando
con los nombres y direcciones de todos los Miembros de los Organos Directivos de la
FIP y de las diferentes Comisiones Técnicas. Se acordd incluir en ella, al final, una
relacidn por orden alfabético de los nombres de todos los Miembros que figuran en
la publicacion, con indicacidén de la pdgina en que aparecen. Se sugirié también que,
si ello resulta posible, se incluya una breve resefia historica de todos los Congresos y
Simposios hasta la fecha celebrados por la FIP.

— Se acordd que, coincidiendo con el Simposio que habrd de celebrarse en setiembre
del préximo afio 1988, en Jerusalen, se reunird el Consejo y la Asamblea de la FIP.
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— FI Presidente del Grupo “Estructuras compuestas” en el que estdn representados va-
rios Grupos de Trabajo de la Comisidon, anuncid que se prepara un Simposio o Semi-
nario que se celebrard, en Parfs, durante los dias 12 y 13 de febrero del proximo afio
1988, con la participacion de los Grupos que se ocupan de “Control y garantia de la
calidad”, “Forjados a base de viguetas y bovedillas”, “Losas aligeradas”, ‘‘Curado
acelerado”, y un nuevo Grupo que estudiard las estructuras construidas por segmen-
tos, tales como las de silos, nucleos de edificios de altura y otras andlogas, excluyen-
do puentes.

Concluido el informe de los Presidentes de los distintos Grupos, se anuncié que en el
Simposio de la FIP que habrd de celebrarse en Jerusalem, en setiembre de 1988, los Miem-
bros de la Comisién de Prefabricacidon Sres. Menegotro (Italia), Romanes (Nueva Zelanda) y
Engstrom (Suecia), presentaran sendas Comunicaciones.

También se acordd que, coincidiendo con este Simposio, celebrard una de sus reuniones
anuales la Comision.

Reunidn de la Comision de Prefabricacion de la F.I.P.

Del 11 al 13 de junio de 1987 celebrd su primera reunidn del presente aflo. en la Chal-
mers University of Technology, de Goteburgo (Suecia), la Comision de Prefabricacion de la
FIP. A ella asistieron veintiin representantes de los diferentes Grupos Nacionales. Por parte
de Espafia participaron los Sres. Calavera y Pifieiro.

Al iniciarse la reuniodn, el Presidente Mr. Van Acker manifestd que. cn virtud de las nue-
vas normas sobre el funcionamiento de las distintas Comisiones Técnicas de la FIP. han sido
dados de baja en la de “Prefabricacion’, algunos de los Miembros que a ella figuraban adscri-
tos, por haber dejado de asistir a varias reuniones consecutivas, sin razones justificadas. Co-
mo contrapartida, se han incorporado nuevos Miembros en representacion de los Grupos Na-
cionales de Francia, Brasil y Finlandia.

A continuacién, los Presidentes de los diferentes Grupos de Trabajo integrados en la
Comision, informaron sobre el desarrollo de sus actividades. De estos informes, a continua-
cion se detallan los puntos mds importantes.

— El Grupo de Trabajo que estudia el tema ‘‘Losas aligeradas™, ha concluido un primer
informe. La correspondiente publicacion se encuentra actualmente en pruebas de im-
prenta.

— El Grupo que se ocupa de ““Traviesas para vias férreas”, ha finalizado también un in-
forme que ya esta en imprenta y sera publicado en fecha proxima. En la actualidad.
el Grupo estudia el tema del cédlculo de las traviesas bajo cargas dindmicas. Dada la
escasa informacidén que sobre este particular existe, se enviard a los diferentes Grupos
Nacionales un cuestionario recabando datos sobre el método utilizado en los respec-
tivos paises para la realizacion de estos calculos.
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— Fl Grupo que estudia los ‘‘Elementos de paredes delgadas”, se ocupa actualmente de
las particularidades que presenta el calculo y la fabricacidon de estas piezas, utilizando
hormigones que incorporan fibras metdlicas o de vidrio.

— Sobre el tema de ““Control y garantia de calidad de los elementos pretensados prefa-
bricados” se presentd un primer borrador que serd sometido a estudio y discusion en
proximas reuniones.

— El Presidente del Grupo “‘Curado acelerado” ha cesado en sus actividades. En la ac-
tualidad se estd buscando nuevo Presidente que se intenta represente a los fabrican-
tes de cemento.

— El Grupo que se ocupa del estudio de la “Durabilidad del hormigdn” ha suspendido,
por el momento, sus actividades.

— El Presidente del Grupo Mixto FIP-CEB sobre “Estructuras prefabricadas”, presen-
t6 un primer borrador del informe que se estd preparando.

— En relacién con el Grupo de “Forjados a base de viguetas y bovedillas™ que preside
la representacion espafiola, se informd que después de varias gestiones ha quedado
finalmente constituido por seis Miembros Activos, en representacion de Espafia
(dos), Francia, Italia, Alemania y México, y dos Miembros Correspondientes (Suiza
v Reino Unido).

— En relacién con el XI Congreso de 1a FIP de 1990, en Hamburgo, se informé sobre la
posibilidad de organizar algunas Sesiones dedicadas a “Posters”, presentados tanto
por las distintas Comisiones de la FIP como por los participantes individuales en el
Congreso. También se anuncidé que los Grupos Nacionales que lo deseen podran pre-
sentar Informes sobre sus realizaciones y actividades en el campo de la técnica del
pretensado. Asimismo, se informd que se estd intentando que el importe de la cuota
de inscripcidon al Congreso sea lo mds econdmica posible. Por el momento, se estima
que podria estar alrededor de los 1.000,— marcos (unas 70.000,— ptas.).

— Se acordd nombrar a Mr. Roger Lacroix, de Francia, Presidente del Comité Editorial
que habrd de ocuparse de todo lo relacionado con las publicaciones que preparan las
distintas Comisiones Técnicas de la FIP.

— La préxima reunion del Consejo se celebrard en Paris, en los primeros dias de setiem-
bre coincidiendo con el Simposio de la IABSE. Para la siguiente reunion, primera de
1988, atin no se ha fijado fecha ni sede. Se decidird en la de Parfs.
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RESUMEN

457-0-117

Una formulacion matematica para
estudio analitico de los tirantes

Ignacio Duque

Angel C. Aparicio

Catedra de Puentes

E.T.S. de Ingenieros de Caminos de Barcelona

En el presente articulo se exponen los aspectos mas importantes de una formulacion
matematica completa, desarrollada para el estudio de los tirantes, realizada como parte de
una tesis doctoral sobre puentes atirantados [17] en la E.T.S. de Ingenieros de Caminos de
Barcelona. Asi mismo, se pone de manifiesto la bondad de la misma por medio de ejem-
plos y se presenta su desarrollo completo en un anexo.

1. INTRODUCCION

Es bien conocido el comportamiento no lineal de los tirantes. Un cable somefido a una
carga uniforme por unidad de longitud, como es su propio peso, adopta la forma de una ca-
tenaria (fig. 1). Cualquier incremento posterior de la tension en el cable, produce un doble
efecto: un alargamiento eldstico del material y una disminucion de la flecha de la catenaria,
que tiende a aproximarse a la cuerda que une los extremos de la misma.

S = |ongitud del tirante
So = longitud del cable a tension nula
AS = alargamiento del cable (elastico, por temperatura...)
: . ) . T,
c = djstancia entre anclajes {longitud de la cuerda)
I = proyeccidon horizontal del tirante <
h = proyeccion vertical del tirante —
f = flecha del tirante
0 = angulo que forma la cuerda con la horizontal /
o = &ngulo de la tangente al tirante en un punto dado /
A = area
E = mobdulo de deformacion
04 = peso especifico
q = peso/longitud
w = peso total del cable (W = q - So)
T = fuerza en el tirante en un punto dado
H = proyeccion horizontal de T (
\Y% = proyeccion vertical de T H
. \
0 = tension (0=T/A) =1
r = valor adimensional (r =q - 1/2 H) T, VY |
L |

Fig. 1. Tirante y formulacién empleada.
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Teniendo en cuenta dicho “‘doble efecto”, Ernst {4] obtuvo la conocida férmula del
modulo de deformacion aparente de los tirantes (fig. 2):

B
Q2
AN
12 ¢®

Ee = (1)

representando dicha expresion la tangente a la curva tension/deformacién del tirante, en el
punto en que éste trabaja. De esta forma, su comportamiento puede asimilarse al de una
barra biarticulada.

(kg/mm?2)

O = Tensiones
Campo corriente de utilizacién (kg 1 mm?)

Eo =20.000

18.000

Fig. 2. Variacién def médulo de elasticidad aparente de un tirante en funcién de su longitud y su tension [8].

Expresiones practicamente iguales a la obtenida por Ernst, aunque tedricamente ‘‘mas
rigurosas”’, pueden encontrarse en {9, 10, 12, 16] o en el anexo.

Si las variaciones de tensidn a que se ve sometido el cable son importantes, la preci-
sion obtenida empleando una formulacién tangente puede ser insuficiente, en cuyo caso se
utilizan aproximaciones de tipo secante [12, 15]:

Be= — 00 (0E+o) (2)
42 0 TT )y

2 2
24 0 03

donde 0, y 0,, son los valores inicial y final de la tensién en el cdlculo considerado.
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Esta formula se usa de modo iterativo: se parte de una posicidn inicial de la estructura
(1) y se supone un estado final (2), con lo cual se hipotetiza el médulo de elasticidad secan-
te. Efectuado el cédlculo, obtenemos el valor de g,, para el médulo de deformacion emplea-
do; si no coincide con el valor supuesto, se corrige éste y se itera las veces precisas hasta
convergencia [1].

Al utilizar este procedimiento, muy preciso a efectos del analisis, no hay que olvidar:

— Al considerar la fuerza en el cable segiin la secante y no seglin la tangente, se comete
un error que puede repercutir en la precision de las fuerzas de tesado de los tirantes
[S]. Para compensarlo, debe introducirse en cada extremo del tirante el 50 por 100
del peso del mismo (fig. 3).

‘\(
V=

1
2

w

Fig. 3. Relacion entre las fuerzas en los extremos de un tirante y en la barra equivalente.

— El médulo de elasticidad equivalente no tiene en cuenta la rigidez del tirante al so-
meter uno de sus extremos a un desplazamiento perpendicular a su cuerda (efecto
P-delta en las barras).

— Tampoco considera las variaciones de temperatura de una forma rigurosa. (Este efec-
to podria introducirse en la deduccién del mismo, como una deformacién adicional).

Por Gltimo, como ya sabemos, las matrices de rigidez tangente o secante son herramien-
tas de calculo que s6lo parcialmente pueden sustituir a la ecuacién intrinseca del elemento
(del cable, en este caso).
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2. FORMULACION PROPUESTA

Por nuestra parte, hemos desarrollado completamente una formulacion relativa a los
tirantes, de tal forma que su tratamiento es independiente del de las barras.

Esta formulacion se basa en lo siguiente:

a) Un cable en reposo (por ejemplo, colocado sobre una superficie horizontal) y a la
temperatura de referencia, tiene una determinada longitud Sy, a la cual llamamos “longitud
del cable a tensién nula”. Si este cable se tesa, pasard a tener una cierta longitud S, que se
deberd, de una parte, a S, y, de otra, al alargamiento del acero (alargamiento eldstico; va-
riacién de temperatura; ...). Este hecho puede expresarse matemadticamente por la igualdad:

S:SO+AS (3)

lo que equivale, de una forma explicita a:

, .
So=¢ [1 + 1 (ﬁ) cos? 8] _He 1 cte (4
24 H | E A jcos @]

Esta es la ecuacidn intrinseca del tirante y regula el comportamiento del mismo. Como
concepto es utilizado en [2] y, mds tarde, en [5 y 11]. Con todo, estos autores lo usan estric-
tamente como instrumento para llegar a una formulacién tangente mas o menos rigurosa, ol-
vidando posteriormente su sentido fisico v sus posibilidades practicas.

b) A partir de (4) y siguiendo [9, 10, 11], obtenemos la relacidn entre la variacién de
la fuerza horizontal en los extremos del tirante y las variaciones de los desplazamientos, la
temperatura y el peso por unidad de longitud del mismo, pues al ser:

So (H,2,h,q,t)=cte (5)
diferenciando:
5S, 5S, 5S, §S, 65,
dSy, = —— dH + de + dh + t+ dq = (
"= 3H 52 5h 5t Ut gq da=0 ©)

y de aqui se llega a:

5 Sy /8 2 8So/8h  8Se/bt  5So/8q

dH = — - - Bt A
5S,/6H §S, /6H 5S,/0H 8S, /5H

(7)

c¢) Conocida la relacién entre Vy H(V = H - tg a), es inmediato hallar la relacion de V
con el resto de las variables (X, h, g, t).

d) La obtencidn de la matriz de rigidez tangente en coordenadas globales a partir de las
relaciones anteriores es inmediata (véase anexo). Basta entonces imponer un giro para pasar
a coordenadas locales, y resulta:

Ee A (1
L _ =¢
K* = . ,(l—ozt)o

0
0

J+
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Q* +4h** —nt h?

j—
n H c? Q2 Q2 +
EAc
h? h* +4h? €2 — g
lhﬁ c? Q?
26 + (28 —h*)(2? +2h?) h g /
1 qgfy? 6 T2
+(] — o = Mok 2¢ c !
(4 CYt)12(H) \ (8)

h® Q2

c? c? /
como vemos, esta matriz consta de tres sumandos: el primero, es la matriz de rigidez debida
a Ernst; el segundo, tiene en cuenta el efecto P-delta; y, el tercero, la importancia de la ca-
tenaria.

Eo:2x10° Kp/mmi 1140,67.5)

. m
fméx = 170 Kp/mm? \ H

. 2 A
Ap = 16498 mm 713.95 Tm N

Longitud del cable a tension -
nuta , So =155.07m

460 Tm

CUADRO 1

Respuesta del tirante a partir del estado permanente reflejado en el dibujo.
Médulos de deformacién y matrices de rigidez segin Emst, Manabu y autores

Médulos de deformacion (Ton/m?):

Ernst = 18248480. Manabu = 18211458. Autores = 18215642,

Matrices de rigidez en locales:

Ernst Manabu Autores
193706 0,00 1933,13 0,00 193297 -0,21
0,00 0,00 0,00 3,31 -0,21 5,10

Matrices de rigidez en globales:

Ernst Manabu Autores
1571,70 757,78 1569,14 75495 1569,52 754 06
757,78 36536 754,95 367,31 75406 368,56
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¢) Sien (5), expresamos S, en funcion exclusivamente de H y ¢, y derivamos, llegamos
a la expresion del mddulo de elasticidad aparente:

<2 H

1 +~l»1 cos? 0 — ————
2 EA |cos 8|
E = E (9)

l-i-lr2 cos? QE—A lcos 0 |
3 H

Este método es el que se emplea en [2, 6, 12].

Un desarrollo matematico completo del tirante, aparece en el anexo. En ¢l hemos par-
tido de las expresiones de Dean [3], por su gran precision.

En cuanto a la obtencidon de la matriz de rigidez tangente, digamos que el procedimien-
to es paralelo al utilizado en [11], si bien, al usar una formulacidén diferente ¢ introducir
menos simplificaciones, hemos podide obtener los términos de interaccién entre la compo-
nente de la fuerza en el tirante, en el sentido de la cuerda que une sus extremos, y la com-
ponente en el sentido normal a dicha cuerda.

En el cuadro 1 pueden verse los valores de la matriz de rigidez tangente y el mddulo de
elasticidad equivalente, que se obtendrian empleando la formulacion de Ernst;la de Manabu
o la recogida en el anexo. Es evidente que la diferencia entre ellos es muy pequefia.

3. BONDAD DE LA FORMULACION PROPUESTA

Para verificar la validez de la formulacidn propuesta, hemos utilizado un ejemplo cldsi-
co en el estudio de los problemas no lineales [7]: se trata de un tirante al que se aplican una
serie de cargas puntuales (fig. 4). Si el andlisis se realiza por medio de barras, se discretiza el
tirante en 12 elementos (13 nudos). En nuestro caso, y debido a que usibamos una formu-
lacién especifica para los tirantes, s6lo se han tomado como nudos intermedios aquellos
puntos en que se aplicaba una carga puntual (4 nudos), que se corresponden con la nume-
racion de los nudos 2, 4, 6 y 8 en el ejemplo original. El procedimiento de andlisis ha sido:

i

E:19.0x10°

A:- 0361
Peso/tong = 0.106667

Axil inicial 7520 0

—\

731205

200

i~ Escala de deformacion

,‘ 3060

2 Lo ¢ 510 l 510

8191.20

Fig. 4. Configuracién de un tirante con cargas puntuales.
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a) Definicién del tirante (5 elementos diferentes). Se tesa imponiendo para cada ele-
mento, Sy = ¢ - (1 — P/E-A) y las coordenadas de los distintos nudos son:

Nudo X ¥y
1 0,000 0,000
2 306,049 273,201
3 1649,927 1472,843
4 2522,097 2251,404
5 3890,017 3472,507
6 8191,200 7312,050

En un principio, todos los nudos estdn alineados y empotrados.

b) Liberamos los nudos intermedios, pues al incluir el peso propio del tirante en la
formulacion utilizada, la forma que adoptard el mismo es la de una catenaria.

¢) Imponemos las cargas puntuales indicadas en la figura, en una sola etapa de andlisis,
empleando como método de cdlculo un algoritmo de Newton-Raphson.

Los desplazamientos obtenidos en el nudo 5 son:

x V
Formulacién propuesta (5 elementos) . .......... 242 .36 —-276,14
Kohnke (12 elementos) .. .................... 242 .00 —276,00

4. RESUMEN Y CONCLUSIONES

Se ha desarrollado de forma completa la formulacion matematica necesaria en el estu-
dio de los tirantes.

Aunque numerosos autores han rechazado la expresion de la “longitud de los tirantes a
tension nula” Sy, o se han limitado a utilizarla como mero instrumento para llegar a obtener
una formulacién tangente de los tirantes, por nuestra parte, defendemos que dicha expresion
es de una gran importancia pues:

— Tiene un claro sentido fisico y no se reduce a una simple férmula matematica.

—- Al relacionar directamente la longitud S, del tirante y su fuerza, permite trabajar de
forma inmediata con ambos valores, lo cual puede ser de una enorme utilidad, como
puede verse en [17].

Igualmente, y siempre a partir de dicho concepto, hemos obtenido una expresidon muy
exacta de la matriz de rigidez tangente de los tirantes, en la cual se diferencian la matriz de
Ernst; el efecto P-delta; y, la influencia de la catenaria; y en la que aparece la interrelaciéon
entre las componentes de la fuerza en el tirante, en el sentido de la cuerda que une sus extre-
mos, y en el sentido normal a la misma. También se ha obtenido una férmula muy precisa
del modulo de deformacién aparente de los tirantes, aunque la diferencia con relacidon al
mdédulo de Ernst es muy pequefa.
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Anexo: FORMULACION DE LOS TIRANTES

1. ECUACION DEL CABLE

Un cable homogéneo sometido a una carga uniforme por unidad de longitud q, se

dispone segiin una catenaria (Véase fig. 1).

Sea un trozo diferencial de cable:

vV, =H, QX
dx
a2 H
d dx?
Ty
Por equilibrio:
H, =

dy _
X

y resolviendo la ecuacidn se obtiene:

Y, T,
./‘ H2
"~
‘/.
1 —
Vi qds
Fig. 1.
H,=H

= sinh(ﬂx+al)
H A

y:Ecosh
q

q
2 x+a +a
[gx+al +o

(1)

(2)

Las constantes de integracidén a, y a, se obtienen imponiendo que la catenaria pase por los

puntos (0, 0) y (£, h):

gh 1 | _,
2H sinhr

H
a = — acosha1
a, = sinh™!
con:
4
Lo at
2
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2. LONGITUD DEL CABLE

s=[" as=[? Sax )
JA . dx

. , .
S=/Q Hd ydx=/s2 cosh(g—x-l-al) dx=Esinh(9£ al) —}—{sinha1

Jo q dx? Jo H J q H q

y teniendo en cuenta que es una suma de senos hiperbolicos:

S:Ecosh(eral)sinhr
q

pero:
h
r+a, =sinh™! Aq——v
2Hsinhr
g h 112 2 1/2
S=2Hr1+sinh(sinh“1~1, ) sinhr= 4EEsmh2r+h2 /
qL 2Hsinhr q ‘
porser |r| <1, cabe hacer:
A

sinh? r=r1? + — |
3

y sustituyendo r por su valor:

2 4 2 2 1/2
s{szw“ﬂ %+h2} 1/2=c[1+———Q (9_’2) ]

q? 12¢*\ H
El segundo término de la suma es muy pequefio, y puede hacerse:

(1+x)1/2~1 +%x(porser xI< 1)

—
S=c{1+C°S2"(‘ﬂ)J ©)
24 H ,

3. ALARGAMIENTO DLE CABLE DEBIDO A UNA VARIACION DE TEMPERATURA

ASp=«TS (7

con: a = coef. de dilatacién térmica
T = incremento de temperatura.

4. ALARGAMIENTO ELASTICO DEL CABLE

ds (8)
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siendo:

H H

cos 8  (dx/ds)

T:

_H s (de_:E_"Q + (2 1d
AS, EAJA dx EA‘OII (y)?]dx

sustituyendo (y’) y operando, se tiene:

As, = 1L [*

EA |0

q

cos h? ﬁ—x+al) dx

y efectuando la integral:

Ase:l H Q+Esinh
2 EA q

\ : 1
q—g-l- al) cosh(ﬂ—kal) —’Esinhal coshaIJ
H H q

realizando la sustitucion ~ a; = A—r1 v desarrollando:

sinh(x+y), cosh(x+y):

AS, = %[Q%—z—H(sinhz A+ cosh?A)sinhrcoshr

1
q |

3]

pero:

2
sinh2A+cosh2A=1+25inh2A:1+2\:4ﬂh J

2Hsinhr
2 o 2 2 K2 1
ASC____H_ Q+2H sinh?r+q*h ctghr
2 EA qH

como en general r < 1, es admisible hacer:

4
(sinhr)? =1r?+ T

ctghr:l+
r

sustituyendo:

2H* [3r2 +21 2 h?[3+1?
As B [ 2H B 42 @b B
3grH 3qrH

y reemplazando r por su valor:

qf

H
q

e

[\e}

’ 9) Y
aso= S Jea2H(20) 40
2 EA g \2H 3 q

(sz)a+ an | qw (g&)j}
20/ T H(qe/2H) 3H \2

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025




arreglando la expresién, se obtiene:

H L h? + 2 1 qQ)2
AS, = - D2 |14 — |12
° EA @ [ 12(H

siendo:
h2+522= 1
Q2 cos? 0
H{ 1 1 '
q
AS; = — — |1+ | — 9
¢ EACOS’H[ 12(1{” @

5. ANGULOS EN LOS EXTREMOS DE LA CATENARIA

Partimos de las igualdades:

—}{—:tga2 '

, V, =V, =H(tga, — tga,) (10)
v, t \
H =18 o

Pero V, — V, = W (peso total del cable), por tanto:

tga, —tga, = %

Por otra parte, y a partir de las ecuaciones ya conocidas para la catenaria:

Al 0" sin h a,

y!szzsmh(al +2r1)

llamando:
B:2—H9‘L1-; a; =sinh ! B —r
sinhr
y’lX=O =sinh(inh™ !B —1)

\al Q= sinh (sinh™! B +1)
X =

utilizando la igualdad: sin h (x £ y) = sinh x cosh y £ cos h x sin h y, y haciendo:
cosh (sinh-! B)= V1 — B?
tgoy=Bcoshr — Vi _B’sinhr
tge,, = Bcoshr + V1 -B?sinhr
tgo, —tgoy =2 V1 -B%sinhr
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por tanto:

V1 _-B’sinhr=

b | —
o=

y se llega a las expresiones:

\
tg oy = Bcoshr—;}—{

tgoc2=Bcoshr+2y%

sustituyendo B y haciendo:

se tiene:

)
cotghr:l (1+r)
T 3

7

recordemos que:

h r? W
tgoy =~ (1+5 ) -
&% Q( 3) 7H
\ (11)
h r? w
tga,=— {1 +—1 + —
&% Q( 3) 2 H
N
TH

6. LONGITUD DEL CABLE A TENSION NULA

La longitud de un tirante S, puede considerarse que se debe a diferentes factores:

S :

AS.:
ASTZ

longitud del cable (tirante) antes de instalarse a la temperatura de referencia,
esto es, cuando su alargamiento eldstico es nulo.

alargamiento elastico del acero.

alargamiento (acortamiento) debido a variaciones de temperatura, en relacién a
la considerada de referencia.

Debido a las tensiones de trabajo de los tirantes no cabe considerar deformaciones de
tipo plastico (relajacién del acero, ...).

Por tanto, podemos hacer:

S= Sy +AS, +ASy

que puede escribirse:
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So =S AS, — ASp (12)

lo importante es darse cuenta de que, una vez colocado el cable S, no varia, con lo cual la
ecuacidn anterior es, en realidad, la ecuacién fundamental de equilibrio de un cable en régi-
men eldstico (ecuacidn intrinseca).

Para los tirantes, las férmulas deducidas son suficientemente exactas y se obtiene:

2 2 f 2
So=(1 —at)c 1+Lq—Q— _H& 1 1+Al_(ﬂ
24\ ¢cH/| | EA cos? 6 12\ H

expresion que cabe simplificar eliminando el segundo elemento del tltimo sumando, con lo
que queda:

1 [q2)? He 1
Sy = (1 —at L+ — 1= 20 - == 13
0= ! O")C( 24(H) o8 ) EA cos’ 0 a9

ecuacion que, a efectos practicos, puede considerarse exacta.

7. MODULO DE ELASTICIDAD APARENTE

Si asimilamos el tirante a una barra recta de longitud c, a la que sometemos a una de-
formacidén en el sentido longitudinal de la misma, es decir, segtin la recta que una sus extre-
mos, su respuesta vendrd dada por la expresion:

AF = E A A,
C

donde A es el drea del tirante y E’ el médulo de deformacién equivalente, que tiene en cuen-
ta que el comportamiento del tirante es marcadamente no lineal. Nuestra intencidn es, pre-
cisamente, obtener el valor de E’ cuando el desplazamiento impuesto o la fuerza aplicada,
en el caso alternativo, sean un valor muy pequefio (diferencial).

A partir de la expresion anterior podemos escribir:

p_Ccdf_ ¢ dH

" Adc Acosf dc

y diferenciando la expresién de S, escrita en funcién de H, ¢, 8, para el caso en que § = cte
se tiene:

/ 2

So=c(1+l~<L) cost g | B¢ 1
H EA |cos@|

2 2
0= (1+_1_(qc) cos“@)dc%—l((ig) COSqedC—Lde
24 \ 12V H EAlcos 0|
c 2 4 1 C
— =(qc)cos*d —dH—- ——-———dH
12 (e H3 EA |cos 8|
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pero:

chcosQ:r

2H
l-i-lr2 cos? 9——1:1————
‘ﬂ'l_= 2 EA |cos 0}
©c _° Ll o g &
EAjcos@| 3 H

el mddulo de clasticidad aparente es:

H

1+l o
2 EA |cos@|

E’ = (14}

1 +lr2 cos? 6 EA lcos 6]
3 H

si en esta expresidon se eliminan del numerador aquellos sumandos cuyo valor es muy peque-
fio, se obtiene el conocido “modulo de Ernst”.

8. MATRIZ DE RIGIDEZ DEL TIRANTE

Previamente hemos asimilado el tirante a una barra recta a la cual se imponi{a una de-
formacioén en el sentido longitudinal, y hemos visto que el simil es correcto siempre y cuan-
do se utilice un “moédulo de deformacion aparente”, en el cual se incluya el efecto de la no
linealidad del tirante debido a la catenaria. El desarrollo matematico se ha realizado con una
formulacidén tangente, esto es, para incrementos de desplazamientos (o de fuerzas) de tipo
diferencial.

A continuaciéon vamos a extender el razonamiento al caso en que este incremento pue-
da ser arbitrario segin unos ejes globales de referencia y no necesariamente en la direccion
de la cuerda que une los extremos del tirante. Incluiremos en la formulacion una posible
variacion de temperatura o del peso por metro lineal del tirante.

Partiremos de:

B 1 {qe)’ \  H ¢
Seo=c(l —at) (14—»2—21 (ﬁ~) (Q/c)2) -

siendo:

P LI P T
C C

Sh

5 S, §Se  8S, 58S, 58S,
dSg = % dH + =% @ + 2% an + 2% gt + 2% dq = 0
°T 5 H 5% 5 h 51 5q 1 (15)

por ser Sy constante. Obtenemos ahora las derivadas parciales:

5S 2 g 2
J:_{(l_m)_l_q 4+ _© } (16.2)

6H 12 ¢cH* QEA
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5 2 4 pe 2 2 _
_J:%I_awg[1+3c+h Lﬁ)} _H £ -h
62 c 24 ¢? . H EA Q2
5 2 g2

S0 _ (1 _aph l_i(ﬂ | _H 2h

§h c 24\H /| | EA 2

5 2
___0=__ogc(1+_1(q_g_) S_Zi

5t 24 \H/ &

8 So 1(92)2

=l —ate—| ] 2

5 U T¥Veicm) 9

(16.v)

(16.c)

(16.d)

(16.¢)

Para ver como influyen estas variaciones en las fuerzas verticales, hay que tener en

cuenta:

V=Htga, con:
\

o 2o 5017) 3

)

t

i
y haremos: W = S, q

dV=Hd(tga)+tgadH

drga= OB % gy 4 818 g Oty g Bl DB,
§H 58 sh St 8q
Stga_ 1q*fh, W
SH 6 H* ~2H?
Stga b p 1 (ﬂ&)Z
58 Q2 12\ H
2
dtga 1 I.FJ;(QE)
sh ¢ 12\ H
8tgoc~0
5t
stga 1 Qh_ So
:Aq——-l—‘——
6q 6 22
tenemos por lo tanto:
5 S, § S, 5 S, 8 S,
dH=_ 0% qg 8% 4 81 4y 84 44
5 So 5 S, & S, 5 S,
SH §H SH §H
Stga Stga §tga Stga §tgua
dv=|H +tgo | dH + de+ dh+2 8% ¢+ 2274
sH ¢ 50 5h 51 5q 4
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ahora bien:

X

2
HO 8O, foq- ] L (q_sz_)
5H i 2 \H

(19)
con lo que queda:
dH= dqy dQ + a12 dh + 8.13 dt + dig dq (})0
=YU)
(1\/:321 dQ+322 dh+323 dt+324 dq
siendo:
6 So X 8 S
Stgo 68 2 &H
321—311X+H 8% = 680 =
§H
2 2 2 b 3
X((l—at)g |4 L ¢ *h (qQ” —FHJ
Tl cl T2 @ 2 EA] _
8 Sy
5H
2 2 2 2 4 ) 1 2
hanfio LE (e8] L (qj.) h2H 1,4(32)1
c 24 ¢\ H 12.24  ¢? H L E 12 1
65,
oH
§S,
_ 8h
5§ S,
O6H

es decir., a,, = a,, y la matriz de rigidez tangente es simétrica.

%?9 5t X%?‘Hﬁﬁfa%-sg
1 ga
< = — T +I =
dyy 8SOX I' Bh aso
SH 5H
\ 2 2 ] 2
(Iuat)ll I-LQ— (l&) 72AHJE(1_J_ (‘LQ, )
( c 24 @\ H EA) Q \H/] |
dyy =
- S8H
1<q2)222 ¢ 1 1( 1(q§2)2>
—at) £ (92) % 4 L ax
+[( “OB5\VH) ¢ TeEAl ¢\ "2\ H
5 S
5H
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Agrupando términos y eliminando los de segundo orden (productos de dos términos

muy pequefios), se obtiene:

2 2 2 27 2 2
(1 —atl 1+(52_1_‘2 ) i(‘iﬂ) _H & -h
- fc h? 2¢2/ 12 \H EA @
2 5 S,
O6H
5'S,
St
a = a X: —
23 13 vﬁj)
S5 H
[ 2 2 2
N ¢ L 2¢? 12\ H
2 5 Se
§H
8Soy 950 sia
Stga &g SH 6¢q
Ay = djqg X+ H—=2
24 14 5q 6807
6H
3 L 2 2
(1 -t 4 & 1+_1_(9£) oacth
o 12 ¢ H? 12V H 6EAH _
dyg = ¥
5 S,
- SH
I g% ° c?
(1 —aty— 2 g + = S
_ 12cH? 7 2QEAT?
5S,
©SH

Evidentemente, se verifica:

(ae —a44) Aq =S, Aq= AW

Los resultados obtenidos pueden expresarse en forma matricial:

dH ap ap | [dQ a3 aiq
= + dt + dq
dv d21 422 dh/ d23 doq

donde las a;; son las ya obtenidas y las matrices estdn en coordenadas globales.

En ocasiones, puede ser Util tener las anteriores matrices en coordenadas locales, para
lo que es suficiente proceder a un cambio de ejes.
Hay que mencionar que como Aq es segliin los ejes globales, no hemos obtenido su ma-

triz en locales.
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9. MATRIZ DE RIGIDEZ EN EJES LOCALES

Partimos de la ecuacién:
dPY = K© dsY + LC dt
Sabemos que:
dPL = Tt 4pS
dS¢ = Tdst

siendo:

cosf —senf
T- )
sen @ cosf

con lo que la ecuacidén anterior queda:
dPL = T'KC Tdst + T'LC dt
y podemos escribir:
KL= THKO T
Ll = Tt LG
Operando se obtiene:
KL ( cos sen@) [ Ay ap, ) j cos® -—sen 5‘)

- —sen @ cos @ sen@  cos#

Az Az |
alseray, = ay;:

L a,, cos? 0+ 2a,, senfcosh +a,, sen?d (455 —ayy)senfcosf +a,, (cos? 6 —sen?f)
K —l

(59 —-ayy )senbcosf+a, (cos*d —sen®0) a;, sen?—2a,,send cosd +a,, cos?

N [ a,3 cosf +ay; sen())
L =

. —a,3 seni 0 + a3 cos

concos @ = Qfc: sen 8 = h/c.
Pasamos a continuacién a obtener la forma explicita de las matrices anteriores:
KL

KL, = a;, cos?0 + 2 a,, senf cosf + a,, sen?f = ~8% (b}, + b3, +b3))
0

SH
2 2

b=l —an®® 1oq a2 g ap
c c? c c? cc?

2 C
cc ( a)Q

75

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025




biy = (1 —an o [S0) ) 25T S A0S0

24 ( c? c? 2

1(qsz)2§sz3c2+h2sz2 heroeh 20, W m ]n |
ccr ¢ c \

2 6 " o 0n s
=(1~ozt)_1_<9.g) c 4+ (28 —h*)(@ +2h%)
24\ H Q 6

3 H \(1 hz) Qz+4hh§2 (1 hz)h_zi=

“eletr et el e

_ H @4y @ nh)+4br e H [, bt 4nt]
EA Q* c? EA

Kb =KL = (a,, —a,,)senf cosf +a,, (cos’6 — scnzﬂ):4v§ (b}, +bl, +bi,)

_ e
§
h? — 2 he¢ hQ —hn?
bl, = (1 —at) il N e =0
2 Lc ¢z ¢ 2
' 1 'qQ'2 g - h 2 h h? /75222 _
bl = (1 at)zz(\-ﬁ) RGN S b SR
‘ .
= - 2(] *O(t)hltq»g)
c24 \ H
b32:,ﬂ. 3115227*1]2
' EATQ 2
Ki, = a;; sen?8 — 2 a,, senf cosf + a,, cos*l = % (b, + b2, +b3y)
(4]
6H
2 o) 2 02
b= (1 —an 2 (a2 e E g
cc? ¢ c? Qc ¢?

2y 2 2 12 2 2 2 2 )
bgzzu_at)i(ﬂ_‘z | R3¢ +hrhd @ h2he e[, 20 e
24 \ H 20 c? ¢ ¢tc ¢ ¢ Q2 2

e o__H [1 hZ}hz H 2h 2h¢ H (1 hz)QZ
22 T T A Y T A
EA T

S 3 @ —h)> ,h?)

CEAl ¢ g |
Considerando que:
2 2
_(_S__S_": ¢? 51+(1_at)i(ﬂ) @_’2_3(:_0__ *
& QEA | 12\ H H ¢ LEA
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la matriz de rigidez K, cabe escribirla como suma de tres matrices de la forma:

1 EA 10
KL=~—3 - +
o (U o‘t)(o 0)

P +29 —h*)®R*+2h%) h ¢
c

6 2
1 QQ)Z 2¢ +
+ (1 —«at) — { ==
( )12< H h ¢ Q2
e =
\
Ry e VN
+ HE v v e (26)
EAc i h? h* +4h? Q> — @ i
N c? Q2 / \
Puede verse que: ‘
E
el

esto es, coincide con el modulo de deformacion aparente obtenido por Ernst. Por tanto,
la primera matriz es la matriz habitualmente utilizada en el estudio de los tirantes. La se-
gunda considera basicamente la no linealidad debida al efecto de la catenaria:

2
factor i_ (_q_s_z_)
12\ H

y la tercera, el llamado efecto P-delta, pues el producto:

HQ EA_ (}g) 1 Tmea

EAc ¢ clc ¢

Estas matrices pueden igualmente expresarse en funcién de la longitud del cable
a tension nula S, , y del dngulo 0, con lo que se obtiene:

_EA 1

Kt K

2
14+ (1 —-oct)L (q_S_Z_) Ef—\IcosOP
12\ H/ H

con:

S 2
K* = D41 —at) 1 (Q_g) cos 2 0 AEHACQ (sen? 20 — sen*0)
c

12 \ H
So ‘ Hec ]
KT2=K=2K1=4tg9 32(3—(1—at))+4EAQ00540§
K3 =2 3§9—(1—at)2 + He (1 + sen? 20) (27)
c I TEAR
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Hay que indicar que las funciones trigonométricas se toman con su signo en funcion
del angulo 6. De esta forma, se considera el hecho de que la catenaria no es independiente

de los ejes considerados.
Si utilizamos las expresiones obtenidas, en funcién de &, ¢ y h, hay que cambiar el

signo de K, v K,; para el caso en que:

x
— <0<
5 s

El vector que tiene en cuenta las variaciones de temperatura es

L)

Ya hemos visto que:
o (am cosf + a,; senﬂ)

—ay3 senf + a,; cos @,

1Y h ¢ h
LlL = a3 —ta;—= 313[—+*X] =
c c ¢ ¢

e loal] -
. [1 ( )( H k 1;%{1_;_2(%”}

2
(1 at)~ at
12 \ H CH QEA

operando y eliminando los términos de orden superior, se obtiene
2 2 2
4L (c_z.&) @ - 23}

Lt = —ab A p
1+ — at)_ qf)* EA @
H H ¢

24 \ H

h 9 h Q h[1 [q)?
LY = —a;—+a,;—=a ——+X=|= = ===
2 13 7 237 13 { c c} 3130[12(1{)}

L = aE A Lh L((ﬂy (28)
2 1 gL 2EA @ 2 12 VH
T+ —at) == = =
12\ H H ¢

en funcioén del dngulo 6:

2

1+ l-<g£> (cos? 0 — 2 sen? )
_«EA 24\ H

(29)

Lt =
2 3

1
+(—at) = [12] =2 X
t+d a)IZ(H 3 24

y de esta forma se tiene la matriz de rigidez tangente y el vector que considera la variacidn

de temperatura en un tirante en coordenadas locales.

78

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025




Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025

10. RESUMEN

En el presente anexo se ha desarrollado completamente el tratamiento matematico
de los tirantes, tanto en lo que se refiere a su ecuacidn intrinseca (12) como a una formu-
lacion de tipo tangente (15 y siguientes).

Conscientes de que lo verdaderamente importante y con sentido fisico es el cumpli-
miento de la ecuacidn intrinseca, cabe utilizar una ecuacién tangente menos rigurosa en el
andlisis. Este proceso elimina la necesidad de acudir a una formulacién secante. mds o me-
nos simplificada. '

En el desarrollo se consideran las fuerzas en los extremos del tirante segin la tangente
a los mismos y se ha incluido el efecto de un cambio diferencial de temperatura 0 peso por
unidad de longitud.

X111 Congreso de la IABSE, en Helsinki (Finlandia), en 1988

La Asociacién Internacional de Puentes y Estructuras (IABSE) celebrard en Helsinki
(Finlandia), durante los dias 6 al 12 de junio del proximo afio 1988, su XIII Congreso Inter-
nacional para el estudio del tema “Desafios a la Ingenieria Estructural”.

En el programa de este Congreso se incluyen los siguientes temas: La construccion de
puentes desde el punto de vista de la poblacidon, de la tecnologia y de la sociedad. — Aplica-
ciones de los nuevos materiales.— Respuesta estructural en circunstancias excepcionales. —
Las estructuras en los paises nérdicos.— Nuevas técnicas de fabricacion y ejecucion.— El em-
pleo de ordenadores en ingenieria.— Calidad ambiental.— Influencia de los detalles en el
comportamiento de las estructuras.— Conservacidon y reparacion.— Estudios sobre modelos
estructurales.— Estructuras de grandes luces.— Como resolver los problemas de calculo.—
Proyectos de edificios.— Técnicas de rehabilitacion.

Estin también programadas varias sesiones de ‘‘Posters”, en relacion con los siguientes
temas: Nuevas estructuras de puentes.— Nuevas estructuras de edificios.— Nuevas estructu-
ras especiales.— Estructuras en alta mar.— Estructuras excepcionales en los paises nordicos.—
Estructuras mixtas.— La utilizacion de ordenadores en ingenieria.

Asimismo, habra proyeccion de peliculas, visitas técnicas y una exposicidon de nuevos
materiales y equipos técnicos.

Se esta preparando un programa especial para los acompafiantes y se organizardn distin-
tos viajes post-congreso.

Los interesados en obtener mayor informacion sobre este Congreso, deberan dirigirse a:

IABSE Secretariat
ETH-Honggerberg
CH-8093 Zurich, Switzerland
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 XLFIP Congress
June 3-7, 1990

HAMBURG

Facleral Hepubin of Germany

XI Congreso Internacional de la F.I.P. Hamburgo 1990

El proximo Congreso Internacional de la F.I.P. se celebrard, en Hamburgo (Republica
Federal de Alemania), durante los dias 3 al 7 de junio de 1990.

En dicho Congreso, ademds de las acostumbradas Sesiones Técnicas, habra otras de-
dicadas a la exhibicién y discusion de ‘“‘Posters” relativos a los trabajos que vienen desa-
rrollando las distintas Comisiones Técnicas de la F.I.P. y los diferentes Grupos Nacionales.
En casos especiales se admitirdn también algunos “Posters” presentados por Miembros In-
dividuales.

Durante el Congreso estard abierta una Exposicidon Técnica de materiales y equipos
de pretensado. Los que deseen participar en esta Exposicién deberdn dirigirse, a la mayor
brevedad posible, a:

Hamburg Messe und Congress GmbH (HMC)
Jungiusstrasse 13

Postfach 30 24 80

D 2000 Hamburg 30

Federal Republic of Germany.

Por otra parte, a principios del proximo afio 1988 se distribuird la Invitacidén Preli-
minar al Congreso, con los primeros datos sobre el programa previsto. Los interesados en
recibir esta informacion deberan solicitarla dirigiéndose a la Secretaria de la A.T.E.P,,
Apartado 19002. 28080 Madrid.
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457-0-118

““Determinacion del coeficiente [K] de
longitud efectiva en columnas de segmentos
espaciales de naves metalicas utilizando
microcomputadoras”’

Ing. José M. Torres Pérez
Ing. Diana Botta Parapar
Facuitad de Ingenieria Civil
i.S.P.J.A.E.

Marianao (Cuba)

INTRODUCCION

El andlisis de la estabilidad de los elementos en las estructuras metadlicas es de suma im-
portancia por ser éste un comportamiento caracteristico de estas estructuras y estar asocia-
do a muchas de las fallas que se presentan en las mismas. ‘

Determinar la carga critica de los elementos de una estructura expresada a través del
coeficiente [k] de longitud efectiva del modo mds preciso y rdpido posible, ha sido por
mucho tiempo una preocupacién de muchos investigadores, ya que ello incide en la econo-
mia de las estructuras metdlicas en lo que se refiere a consumo de material, ademds de es-
tablecerse con una mayor precision la seguridad de la estructura.

Para la determinacion del coeficiente [k] se ha utilizado el método de los desplazamien-
tos considerando el trabajo espacial de la estructura, reduciendo cada segmento de la nave a
la columna mds cargada empotrada eldsticamente en la base y apoyada eldsticamente en el
tope (véase fig. 1). En la solucion se obtienen los valores propios de las matrices rigidez, por
un método de tanteo.

pz vy

P2 ) =
wpi P2 wA®
P2
! AR .
P2 22

P{ AP '
P2 5 ;
A P2 z )
2 wAMN H
h WP'? @ :

t wiPt wAP1 |
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En el trabajo se presenta un programa de computaciéon que integra dos programas para
la determinacion del coeficiente [k] de longitud efectiva para el pandeo de columnas de seg-
mentos espaciales de naves metdlicas utilizando microcomputadoras.

ANALISIS DEL ENTRAMADO ESPACIAL

Desde el punto de vista matemdtico, el problema de la estabilidad de un entramado
espacial se reduce a determinar los valores propios de un sistema de ecuaciones homogéneo,
derivindose determinantes de alto grado que requieren para su solucion del auxilio de otras
computadoras.

Para hacer mds sencilla esta operatoria matemadtica, se simplificé el andlisis de la esta-
bilidad de estos segmentos de naves, reduciéndolo al analisis de la estabilidad del portico y
columna m4ds cargada en el segmento, apoyada eldsticamente en el resto del sistema, a través
del arriostramiento de la cubierta (véase fig. 2).

Limitdndose al problema de la estabilidad de la nave y en el caso de carga axial sola-
mente, la condicién de estabilidad de todo el sistema se puede obtener en el pértico trans-
versal mas cargado (véase fig. 2.c), tratindolo como apoyado eldsticamente en el resto de los
pérticos menos cargados, a través del entramado rigido de arriostramiento de la cubierta.

La rigidez al desplazamiento unitario del sistema rigidizador horizontal de la cubierta,
se denominard Cit, (véase fig. 2.f), que estd en funcién de la rigidez a la flexidén del elemento
y de la rigidez a un desplazamiento unitario de los porticos transversales restantes (véase
fig. 2.g).

En el caso de un sistema muy complicado, como, por ejemplo, de pérticos con colum-
nas escalonadas, puede ser mas Uitil la reduccidén a una columna (véase fig. 2.d), o a un tramo
de ella, o incluso hasta un nudo (véase fig. 2.e).

(a) (6
WP wAP) wP wP,

(¢) e,

(@ Frs:2

SO
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DETERMINACION DE LA RIGIDEZ AL DESPLAZAMIENTO UNITARIO
DE UN PORTICO

Para la determinacién de la rigidez al desplazamiento unitario, Ci, de un portico, es de-
cir, el valor de la fuerza horizontal necesaria para desplazar el mismo la unidad, se utiliza el
método de los desplazamientos, considerando la fuerza axial en la deformacién de las co-
lumnas.

Admitiendo que el portico es n veces hiperestatico, siendo Zn el desplazamiento hori-
zontal del portico, v el valor de las incognitas Zi [(i= 1,2, ...n—1), para Zn = 1], se deter-
minan las n—1 ecuaciones candnicas siguientes:

rl1 21 +121722+ -.rln= 0,
r12Z1+12272+ --1m2n=0,

m-1,12Z1+m—-12722+ - +rm-In=0

La rigidez al desplazamiento horizontal Ci del portico iésimo del segmento, serd igual a
la fuerza reactiva Rn y se obtiene de la ecuacién siguiente:

Ci=Rn=rml-Z1+m2-7Z2+ -+ rnn (1)

Los coeficientes rij que aparecen en las ecuaciones (1) y (2) se calculan para las colum-
nas a compresidén mediante las féormulas dadas en las referencias (1), (2), (5), (6) o mediante
las conocidas férmulas de transformacién del método de los desplazamientos para barras
comprimidas.

DETERMINACION DE LA RIGIDEZ AL DESPLAZAMIENTO HORIZONTAL
DEL ENTRAMADO TRANSVERSAL RIGIDIZADOR DE LA CUBIERTA

El cdlculo de la rigidez al desplazamiento horizontal del entramado transversal de la
cubierta, se realiza por el método de los desplazamientos. La expresion de la rigidez Cit
puede escribirse de 1a forma siguiente:

2n .
Cit= 2 rij Zj (2)
j=1
donde Zj = 1 paraj = i. Paraj = 1, Zj se determina de las 2n—1 ecuaciones candnicas.

Con el objetivo de utilizar férmulas compactas de la rigidez Cit, el esquema de ana-
lisis del entramado se sustituye por un aproximado de la viga continua, apoyado eldstica-
mente, de dos, tres y cuatro luces (véase fig. 3).

La expresion de Cit se obtiene entonces igualando a la unidad la deformacion en la
viga al actuar la fuerza P aplicada en el lugar antes ocupado por el portico més cargado:

Cit=P(i=1) 3)
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CONDICION DE ESTABILIDAD

La forma de plantear la condiciéon de estabilidad depende del grado de reduccion que
se hace del sistema espacial. Si se reduce a un solo portico, entonces la determinacion de
la carga critica se reduce al cdlculo de la carga menor que cumple la condicion siguiente:

Ci+Cit=20 4)

Si el sistema espacial se reduce a una barra o un nudo, la ecuacién de estabilidad se
obtiene de las formulas de transformacion para las barras, o del equilibrio del nudo (véase

fig. 2.e).
(CIA 4 C12) (CA + 12y (1 —C12)’ =0 (5)
donde:
C — Momento debido a un giro unitario del nudo.
C, — Momento debido al desplazamiento unitario del nudo.

Cyu — Fuerza reactiva en la direcciéon del desplazamiento unitario.
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CARACTERISTICAS DEL PROGRAMA DE COMPUTACION

Se elaboré un programa de computacidén en lenguaje N 88 BASIC para microcom-
putadoras, para determinar el coeficiente [k] de reduccién de la longitud real a la efecti-
va, para el pandeo en segmentos espaciales de naves industriales de tres y cuatro porticos
con columnas de secciébn constante y escalonadas, empotradas eldsticamente en la base y

“unidas rigidamente o no al dintel.

Los casos que contempla el programa aparecen en el diagrama de la fig. 4.

El proceso de cdlculo de [K] se muestra en el diagrama de bloque simplificado de la
fig. 5.

DIAGRAMA

DIAGRAMA DE BLOMUES

TIFOS DE COLTIMMAS
CASDS A AMALTIAR

A —~ Carridn ronshants
1 ~ Nalumnas de speaoidn canstante

b — Sercidn esralppada

2 - Cnlumnas d= sercifn varizhle

I
\RANT. NDE CASOS A ANALIZAR

YVINCLLAS A TTERPA VA
2.~ Empatramientn I =1
b - Sami-empntramientn
m = Articulacién Im__ru__]_'lg_ﬂ
FRTRUCTIRA PL.NLQ HORTZONTAL F‘ﬁlcnlo de corficientes Pl%:.*‘ir.n:]
2 - Rarres longitudinales
b= Marrosrigidns Fcchl\mr un sistema (N de Pr'-.lar‘.inn.aﬁl
UINGULA DF LA COLUMNA A DINTFL
a = Nadn rigidn [Cairiin del dAeterminante |
h - Articularién [Figiis d=l aréficn d= M vs D]
I . NO
NUMERNg DF FORTICNS EN Fl. SEGMENTO <n = sr;
a = Tras paArticose
b = Muatrn particps [Walerass Ldp [
ANAL.T1SIS DE LA f‘.ﬂLlIM]NA MAG CARGANA FN: ]Us'-lnr‘nq da Y, F,0J
a — Partircn central o 1 <N
NO
h - Particn eutremo

Casos que resuelve el programa para el célcu-
fo de [K], en los segmentos espaciales de naves
industriales metélicas de una sola crujia.

DATOS GENERALES DEL PROGRAMA

L : Luzdel portico.
h . Intercolumnio.
An : Coeficiente que relaciona las cargas de un portico

C<An<1
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Wn : Coeficiente que relaciona las cargas que actiian en las columnas con respecto a un
poértico que contiene la columna més cargada

0<Wn<l

A su vez, el coeficiente W1 define la posiciéon del pértico mds cargado.

W1 < : Andlisis del pdrtico central.
W1 > 1 Anilisis del portico extremo.

N : Numeros de casos que hay que analizar.
N1 : Solucidn de cubierta.

N1< 1 Barras longitudinales.

N1 > 1 Marco rigido en la cubierta.

N2 : Namero de porticos de segmento.
N2 < 3 Segmento de 3 poérticos.
N2> 3 Segmento de 4 pérticos.

N3 : Vinculo de la columna en el tope.
N3 = 0 Columnas empotradas en el tope.
N3 # 0 Columnas articuladas en el tope.
M : Valor inicial para el tanteo (< 620); depende del caso de que se trate.
hl
B=—
h2
C= 12 x hl
I1 x h2
11,12 : Momento de inercia de la parte inferior y superior de las columnas, respectiva-
mente.
hl, h2 : Altura de los tramos inferior y superior de la columna, respectivamente.
_ I3 x hl
"TIIxL
hl . Altura del tramo inferior de la columna.
11 : Momento de inercia de la parte inferior de la columna.
I3 : Momento de inercia de la viga.
_P
P2
P1 . Fuerza concentrada aplicada en el tramo inferior de la columna més cargada.
P2 . Fuerza concentrada aplicada en el tramo superior de la columna mads cargada.
S . Pardmetro que depende de las condiciones de apoyo de las columnas, para tener
en cuenta el efecto del suelo.
S=0 : Empotramiento.
S=1 : Semi-empotramiento.
S = 1000 : Articulacidén.
3
SR = 1LXIC
hy x I}
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11 : Momento de inercia de la parte inferior de la columna.

hi : Altura del tramo inferior de la columna.
Ij‘ : Momento de inercia de vigas longitudinales, para el caso de marco rigido de la
cubierta.

— Suma de los momentos de inercia de las vigas longitudinales, para el caso de la
unidn articulada entre vigas longitudinales y porticos.
h : Intercolumnio.

k
SL = Icil xh
[Fx L
Ich* : Momento de inercia de las vigas del pértico con respecto al plano horizontal.

¥ : Momento de inercia de las vigas longitudinales con respecto al plano horizontal.

CONCLUSIONES

El andlisis de la estabilidad de los segmentos de naves espaciales, permite una mayor
precision en el cdlculo de la carga critica de la columna.

El programa de computaciéon elaborado ofrece numerosos casos de segmentos espa-
ciales para los que se puede calcular el coeficiente [k] y, ademds, facilita la elaboracion de
las diferentes soluciones.

Las normas actuales vigentes en nuestro pais, ofrecen valores de coeficiente [k] supe-
riores a los que es posible obtener con este programa, considerando el efecto espacial de la
estructura y los sistemas de cargas desiguales en las columnas; lo que influye en la econo-
mia de material.
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2° Congreso Iberoamericano de Soldaduras
735 Jornadas Técnicas de Soldadura
Madrid, 4, 5 y 6 de mayo de 1988

Las Jornadas Técnicas de Soldadura se vienen convocando bianualmente por ADESOL,
coincidiendo en 1988 su séptimo convocatoria con ¢l compromiso del CENIM de organizar
el 2° Congreso Iberoamericano de Soldadura. Por este motivo se han programado ambas ac-
tvidades conjuntamente, lo que, obviamente, dard como resultado una reunién cientifico-
técnica de mayor interés, por las posibilidades de intercambio y comunicacion entre los par-
ticipantes de los diversos paises.

El objetivo de esta convocatoria es organizar una reunion entre los técnicos interesados
por la soldadura y sus tecnologias afines, con el fin de intercambiar conocimientos y expe-
riencias, dejando a los conferenciantes libertad para la eleccidon del tema que presenten que,
en todo caso, deberd ser esencialmente técnico.

En relacidon con la presentacion de trabajos, se ha acordado lo siguiente:
— El tema sera libre.

— Duracidn prevista de exposicion: 20 minutos, seguida de coloquio.

— Plazo para presentacidon de trabajos:

a) Resumen, titulo y Autor: antes del 30 de noviembre de 1987.

b) Texto completo del trabajo (original y copia): antes del 1 de febrero de 1988. Junto
con el texto, los autores indicardn los medios audiovisuales que prevean utilizar du-
rante la exposicion de su trabajo.

Los interesados en participar en estas reuniones deberan dirigirse a:
SECRETARIA 7% JORNADAS TECNICAS DE SOLDADURA:

ADESOL
Principe de Vergara, 74-7°
28006 Madrid (Espafia).

o bien a: SECRETARIA 2° CONGRESO IBEROAMERICANO DE SOLDADURA.

CENIM

Avda. Gregorio del Amo, 8
Ciudad Universitaria
28040 Madrid (Espafia).
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457-0-118

Nuevas férmulas aproximadas para el
dimensionamiento de secciones de
hormigébn armado

Pedro Jiménez Montoya
Dr. Ing. Construccion

Francisco Moran Cabré
Dr. Ing. de Caminos

1. INTRODUCCION

A pesar de la difusién cada vez mayor de los ordenadores, que permiten el célculo de
secciones de hormigdn mediante métodos exactos, los métodos aproximados no han perdi-
do vigencia. Son métodos que permiten efectuar tanteos rapidos e incluso obtener solucio-
nes definitivas cuando no se dispone de un ordenador adecuado o del programa correspon-
diente al problema de que se trate. Un método de esta naturaleza debe ser simple y propor-
cionar resultados seguros y razonablemente econdémicos.

Como ejemplo de este tipo de métodos cabe citar el conocido Método del Momento
Tope, original del Prof. E. Torroja, que fue recogido en la ediciéon de 1964 de las Reco-
mendaciones del CEB y sigue figurando en un anejo de la Instrucciéon EH-82 vigente. Este
método tiene como principales ventajas la de cubrir todo el campo de solicitaciones desde
la flexion simple a la flexocompresiéon, y la de manejar conceptos y magnitudes de claro
significado fisico, por lo que muchos profesores y proyectistas siguen prefiriéndolo. A
cambio, su aplicacién estd limitada a un tipo particular de distribucién de armado, y sus
resultados no se aproximan suficientemente a los proporcionados por el método patrén
internacionalmente aceptado, que es el de la Pardbola-Rectdngulo.

Los métodos que se presentan en este trabajo han sido concebidos para satis-
facer los siguientes requisitos.

— Sencillez.
— Generalidad.
— Buena aproximacion al Método de la Pardbola-Rectdngulo.

Se pretende conseguir con ellos, en definitiva, una alternativa numérica al empleo
de los diagramas adimensionales para el cdlculo de secciones, tanto en flexion simple como
en flexocompresion recta y en flexocompresion esviada.
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2. DIMENSIONAMIENTO EN FLEXION SIMPLE

El dimensionamiento de secciones rectangulares de vigas (o losas, forjados, muros,
etc) en flexidon simple (véase la figura 1) es un problema relativamente sencillo. En térmi-
nos adimensionales, se trata de establecer una férmula aproximada que ligue el momento
reducido p con la cuantia mecdnica de la armadura en traccidén w.

1

My e —{— ]
r#*t#——i

L« b —l Fig.1 Flexién simple

La mds conocida de estas féormulas aproximadas es la siguiente, original de P.J. Mon-
toyay recogida en el Manual Flexion-Compresion del CEB [1]:

w=p(l+u)

siendo:

u = Mg/(feq - b -d?), el momento reducido;
w= A fyd/(fcd - b - d), la cuantia mecdnica de la armadura necesaria en traccion.

Esta féormula, pese a su notable sencillez, tiene una buena precisién. El error, expre-
sado en términos de la cuantia resultante comparada con la cuantia de acuerdo con el Mé-
todo P.R,, y en el campo de validez de la férmula (u < 0,3), es, como término medio, de
un 1,5 por 100 del lado de la seguridad, con una desviacién tipica también igual al 1,5 por
ciento.

Con alguna mayor complicacién se consigue una mejor aproximacion mediante la
nueva férmula:
1 —-1,245 u
w=u >
0,983 — 1,687 u

con la misma notaciéon empleada en la anterior. Esta formula, en su campo de aplicacion
(u < 0,325) presenta un error medio del 0,04 por 100 del lado de la seguridad, con una
desviacidén tipica de s6lo el 0,07 por 100. A casi todos los efectos, esta formula puede
emplearse como si fuera exacta.

3. DIMENSIONAMIENTO EN F LEXOCOMPRESION RECTA
El dimensionamiento de secciones rectangulares de soportes sometidos a flexocom-
presidon recta (véase la figura 2) es mas complejo, dada la cantidad de variables que inter-

vienen: el 1imite eldstico del acero, el recubrimiento, la disposiciéon de las armaduras, el
momento y el axil. Por ello, el empleo de diagramas de interaccidn, adimensionales, es
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una solucién favorita, aunque en general es preciso disponer de una coleccion relativa-
mente amplia si se desea poder resolver de manera exacta el caso concreto de que se
trate. Las férmulas de F. Mordn [2], recogidas también en el Manual Flexion-Compresion
del CEB [1] proporcionan una alternativa numérica adecuada.

4 o4
A d

M
e ﬁ+— ,T
d

A
*' ‘ ‘ :i__l Fig.2 Flexocompresion recta
b —4

A continuacién se propone una solucién mds sencilla y general, aunque requiere el
empleo de una tabla de valores para los coeficientes, que se incluye.

oy Foy -
o=
siendo: 1 —az -6,

v = Ng/U,, el axil reducido;

g = My/(U; - h), el momento reducido, referido al centro;
U.= foq - b - h, la capacidad mecanica del hormigdn;

w = Ay - fyq/Ug, la cuantia mecdnica de la armadura total;
6 = d’/h = el recubrimiento relativo;

«;, O, 03 = coeficientes numéricos dados en la tabla 1, en funcién del axil reducido.

TABLA 1

Flexocompresion recta
Tabla para el dimensionamiento de soportes rectangulares

AXIL
v oy 0 g Qy 27} 143] ) L) 6%
0,10 -0,09 2,01 2,00 -0,14 2,42 1,96 -0,14 2,55 1,95
0,20 -0,15 1,99 2,06 —-0,22 2,61 1,97 —0,22 2,67 2,03
0,30 -0,19 2,00 2,00 -0,26 2,65 1,99 —0,27 2,71 2,20
0,40 -0,20 1,96 2,19 —-0,27 2,66 2,02 —0,28 2,76 2,18
0,50 -0,18 2,05 2,17 —-0,22 2,53 2,29 —0,23 2,63 2,38
0,60 —0,15 2,15 2,03 -0,19 2,62 2,17 -0,19 2,67 2,32
0,70 0,11 2,26 1,89 -0,15 2,73 2,06 —0,16 2,78 2,17
0,80 —0,05 2,30 1,76 -0,09 2,74 1,94 —-0,09 2,80 2,01
0,90 0,03 2,31 1,62 —-0.01 2,75 1,82 —0,01 2,81 1,86
1,00 0,12 2,31 1,49 0,07 2,74 1,71 0,07 2,81 1,71
1,10 0,21 2,32 1,38 0,16 2,73 1,60 0,16 2,80 1,58
1,20 0,30 2,32 1,27 0,25 2,72 1,51 0,25 2,80 1,47
1,30 0,39 2,33 1,18 0,34 2,71 1,42 0,35 2,79 1,36
1,40 048 2,33 1,10 043 2,70 1,33 0,44 2,78 1,27
1,50 0,58 2,33 1,03 0,53 2,69 1,25 0,54 2,77 1,19
—}"\— FFF X
1T + 4+ A+A
890
A =+ | A
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El campo de aplicacidn de esta férmula es el siguiente:

— Aceros de dureza natural, con limite eldstico caracteristico comprendido entre 400
y 500 MPa, ambos inclusive.

— Distribuciones de armado con armaduras iguales en dos caras opuestas; con ocho ba-
rras; y con armaduras iguales en las cuatro caras;

— Recubrimientos relativos § comprendidos entre el 5 por 100 y el 15 por 100.

Los valores de los coeficientes « se han obtenido para un valor intermedio del limite
elastico, por lo que las cuantias resultantes tienden a quedar ligeramente del lado de la segu-
ridad para el acero AEH-400-N, y ligeramente del lado contrario para el acero AEH-500-N.

En la tabla 2 se presentan los resultados de un estudio de errores de la aplicacion de
esta formula, en comparacion con los que resultan de la aplicacion de las antiguas formulas
de F. Morin. En este estudio se ha comparado el axil actuante Ngq en una seccién, que se
dimensiona por la féormula considerada, con el axil realmente resistido N, calculado por
un método exacto y correspondiente a la misma excentricidad que el Ng. Los errores

se expresan como porcentajes del axil actuante Ng. Es decir, el error se toma igual a
100 - (N — Ng)/Ng.

TABLA 2

Errores en flexocompresion recta

Disposicion Errores en Formulas Nueva
de armado axiles (%) antiguas propuesta
t
A
Ao L Error medio 0,6 0,1
] Desv. tipica 13 0,7
i p
_A_
+ + +
Error medio No 0,4
T Desv. tipica aplicable 1,7
80
+ + +
Error medio No 0,5
Desv. tipica aplicable 1,6

En el estudio de errores citado se han considerado los siguientes casos:

— Aceros de dureza natural AEH-400-N y AEH-500-N.
— Recubrimientos relativos § del 5, 10y 15 por 100.
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— Axiles reducidos v de 0,1 a 1,5 (15 valores).
— Momentos reducidos i de 0,1 a 0,4 (4 valores).

Como puede verse, la aproximacion es especialmente buena en el caso de armaduras
iguales en dos caras opuestas, en el que se reducen, tanto el error medio como la desvia-
cidén tipica. En los casos de 8 barras iguales y de armaduras iguales en las cuatro caras no se
puede establecer la comparacion, puesto que las formulas antiguas no cubrian estos casos.

4. DIMENSIONAMIENTO EN FLEXOCOMPRESION ESVIADA

El dimensionamiento de secciones rectangulares en flexocompresion esviada u obli-
cua (véase la figura 3) es un problema bastante més complejo que el del dimensionamiento
en flexion recta. Ademds de todas las variables que intervienen en éste, aparecen dos mo-
mentos en lugar de uno soélo, lo que hace que los algoritmos para el dimensionamiento
exijan una iteracidén doble en lugar de una sencilla, presentando a veces problemas de con-
vergencia y, en cualquier caso, requiriendo mayores tiempos de calculo.

]

b lﬁ < N[b
® ® idb
R
da/a =d, /b

Fig.3 Flexocompresion esviada

En la prictica habitual se usan colecciones voluminosas de diagramas de interaccidon
(rosetas), a veces preparadas a una escala insuficiente, por lo que son de lectura molesta y
propensa a errores. Por otra parte, suele ser necesario interpolar entre los resultados de
varios diagramas.

Para la rtesolucién numérica se han propuesto muchos métodos aproximados, entre
los que se pueden citar los de Bresler [3], Parme [4], Jakobsen [5], van Langendonck [6],
Modesto dos Santos [7], etc.

En Espafia, el método mds usual consiste en la reduccion del problema de flexocom-
presion esviada a otro de flexocompresion recta. Para ello se aplica la conocida férmula
de P.J. Montoya, incluida en la Instrucciéon EH-82 y en el Manual Flexion-Compresion del
CEB[1):

p=py t0-uy,
siendo:

pa= M,/(U; - a) = momento reducido para el canto a;
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up= My /(U - b) = momento reducido para el canto b;

Ug,= f.q .a.b = capacidad mecdnica del hormigdn;
My = el mayor de los momentos u, y py ;

Mo

M
B

fl

= el menor de los momentos 4, y Uy ;

el momento reducido equivalente en flexocompresion recta a la pareja u, v uy;
un coeficiente numérico, igual a la tangente del dngulo que forma la cuerda de la
curva equirresistente con el eje x (véase fig. 3).

La interpretacién geométrica consiste en la sustitucién de la curva equirresistente ABC
(véase fig. 3) por la pareja de rectas AB y BC, lo que debe quedar del lado de la seguridad
si el coeficiente § se determina correctamente en funcién de los datos del problema.

La Instruccion EH-82 proporciona la tabla 3 para los valores del coeficiente 8 en fun-
cion del axil reducido v = Ng/U,:

TABLA 3
Coeficientes 3 de la EH-82
v 0,1 0,2 0,3 0,4 0,5 0,6 0,7 0,8 0,9 =10
8 06 | 07 | 08 | 09 |08 |07 |06 | 05 | 05 0,5

Los valores anteriores del coeficiente § deben incrementarse en 0,1 para cuantias altas
(w > 0,6). Por el contrario, para cuantias bajas (w < 0,2) dichos valores pueden disminuirse

en0,1.

El método anterior, muy simple, proporciona resultados normalmente del lado de la
seguridad. Sin embargo, al hacer depender el coeficiente 8 s6lo del axil reducido, se obtie-

nen a veces errores importantes que conducen a soluciones antiecondémicas.

La Norma Brasilena NB-1 [8] adopta la misma féormula que la Instrucciéon Espafiola,
pero afina mds los valores de § al establecer, para este coeficiente, una tabla de doble entra-
da en funcién del axil reducido v y de la cuantia mecdnica w (tabla 4).

TABLA 4

Coefs. 3de laNB
Valores de 100 3

w> 0001|0203 04]|05[06/07]08]09|10/11]12|13]14]|>15
0 |*| 31|46 |53|57|57|51|41|40| 40|40 |40 | 40| 40 | 40 | 40
025 |42 | 57|69 | 76|76 |67 |61 |55|50| 42|40 |40 | 40| 40 | 40 | 40
0,50 |57 | 66|79 | 85|83 | 73|68 |63 |58 |52|48 |40 |40 40 |40 | 40
0,75 |66 | 74 | 83 | 88 | 86 | 78 | 73 | 68 | 63 | 60 | 55 |51 | 47 | 40 | 40 | 40
1,00 |72 |80 | 87 | 91|89 | 80| 76 | 72 | 69 | 65 | 61 | 58 | 53 | 50 | 46 | 40
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Esta tabla de la Norma Brasilefia proporciona resultados bastante mas ajustados que la
de la Instruccidn Espafiola; pero adolece de dos inconvenientes:

— no tiene en cuenta la distribucion de armaduras;
— en el dimensionamiento exige tanteos, al no conocerse el valor de la cuantia.

En base a lo anterior se realiza aqui una nueva propuesta, que consiste en utilizar la
misma formula, pero tomando el coeficiente § de las tablas 5 y 6.

TABLAS 5y 6

Nuevos valores de 3 propuestos

VALORES DE BPARA ARMADURA FORMADA POR CUATRO BARRAS IGUALES

Ny v
7?\

o | 010 [ 020/ 030|040 050 | 060 | 070 | 080 | 0,90 [1,00 | 1,10 | 120 | 1,30 | 1,40 | 1,50
0,10 | 0,40 | 0,50 | 0,53 | 0,56 | 0,57 | 0,54 | 048 | 0,45 | 037 | 034 | 026 | 0,23 | 020 | 0,20 | 0,20
0,15 | 047 | 0,61 | 0,64 | 0,65 | 0,63 | 0,60 | 0,56 | 0,51 | 0,47 | 0,41 | 035 | 0,30 | 0,27 | 0,24 | 0,20
020 0,57 | 069 | 0,76 | 0,74 | 0,68 | 0,64 | 0,60 | 0,56 | 0,52 | 0,47 | 042 | 0,35 | 0,34 | 0,32
025 | 064 | 0,74 | 0,82 | 0,78 | 0,72 | 0,68 | 0,63 | 0,59 | 0,56 | 0,52 | 0,46 | 0,46 | 0,44
0,30 | 0,67 | 0,80 | 0,84 | 0,81 | 0,73 | 0,69 | 0,65 | 0,62 | 0,59 | 0,56 | 0,54 | 0,52 ¢ y
035071084 | 087 |083| 074070067 | 065|063 |061
0,40 | 0,75 [ 0,87 | 0,88 | 0,85 | 0,76 | 0,72 | 0,70 | 0,67 40
045 [ 0,80 | 089 | 092 | 0,89 | 0,78 | 0,74 . .

VALORES DE SPARA ARMADURAS IGUALES EN SUS CUATRO CARAS

14
Q?Qw
% 1010|020 030|040 050 | 060 070|080 090|100 110|120 130 | 140 1,50
N
0,10 | 0,50 | 0,50 | 0,55 | 0,56 | 0,56 | 0,54 | 0,50 | 0,50 | 044 | 0,44 | 043 | 0,42 | 0,40 | 0,40 | 0,40
015 | 057 | 0,57 | 0,60 | 0,65 | 0,62 | 0,58 | 0,56 | 0,54 | 0,51 | 0,50 | 0,47 | 0,44 | 043 | 0,42 | 0,42
020 | 060 | 063|067 | 0,69 | 0,66 | 0,62 0,58 | 0,56 | 0,54 | 0,52 | 0,50 [ 0,47 | 0,47 | 0,46 | 045
025 | 062 | 065 | 0,68 | 0,71 | 0,69 | 0,64 | 0,60 | 0,58 | 0,56 | 0,54 | 0,53 | 0,52 | 0,50 | [
030 | 063 | 0,66 | 0,68 | 0,72 | 0,69 | 0,66 | 0,63 | 0,60 | 0,58 | 0,56 | 0,54 o
035|064 | 0,67 ] 0,70 | 072 | 0,70 | 0,66 | 0,64 | 0,60
040 | 0,64 | 0,67 | 0,70 | 0,72 | 0,70 A

Estas tablas permiten tener en cuenta las tres variables principales que determinan el
valor del coeficiente B: el axil reducido », la cuantia w, y el nimero de barras de la arma-
dura. Este Utlimo pardmetro se tiene en cuenta utilizando la tabla 5 para cuatro barras en
las esquinas, y la tabla 6 para ocho o mds barras distribuidas en las caras.

Como puede verse, las tablas son de doble entrada, con las variables vy pu; + 0,6 - ;.
Este Gltimo pardmetro estd ligado a la cuantia mecdnica desconocida w. De esta forma se
hace depender § de la cuantia, de una forma indirecta.

Para preparar las tablas se ha procedido de una forma iterativa. Se ha partido de cada
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pareja de valores v y u; + 0,6 - u,, determinando la cuantfa correspondiente en flexocom-
presion recta, w. Con este valor se ha calculado el verdadero coeficiente 8. A continuacion
se repite el proceso partiendo de la pareja de valores:

vy (M1+096M2)‘(1+6)/1a6’

obteniéndose nuevos valores de w y de §.

Las tablas han sido preparadas para un recubrimiento relativo del 10 por 100 y un
acero natural de limite eldstico intermedio entre 400 y 500 MPa. Por ello, su campo de
aplicacion se supone, en principio, limitado de la siguiente forma:

— Acero de dureza natural, de limite eldstico caracteristico comprendido entre 400
y 500 MPa.

— Recubrimientos relativos comprendidos entre el 6 y el 10 por 100, e iguales en am-
bas direcciones.

— Armaduras iguales en las cuatro esquinas, o en las cuatro caras (incluyendo en este
caso el de ocho barras iguales).

En la tabla 7 se presentan los resultados de un estudio de errores de la aplicacion de

las tablas 5 y 6, comparativamente con los que resultan de la aplicaciéon de la tabla incluida
enla EH-82.

En este estudio de errores se ha comparado el axil actuante Ny de una seccidn, que se
dimensiona por el método aproximado considerado, con el axil realmente resistido N, cal-
culado por un método exacto y correspondiente a las mismas excentricidades que el Ng. Los

errores se expresan como porcentajes del axil actuante. Es decir, el error se toma igual a
100 - (N, —Ng)/Ny.

TABLA 7
Errores en flexocompresioén esviada
Formula EH-82 Nuevas propuestas
Disposicion Errores
de resultantes | Flexion | Flexion Flexion Rectas Hiperelipses
armado en % de axil | diagonal | interme- | Total | diagonal | Flexién | Total | Flexion | Total
actuante dia interm, interm.
e e
Error medio 2,1 44 33 0,0 3,2 1,6 0,7 0,3
22 desv. tipica 3,1 2,5 30 1,9 2,5 2,7 1,9 1,9
L] o
e o o
Error medio 52 6,8 6,0 0,7 39 2,3 0,8 0,8
© 33 81 desv.tipica | 52 44 49 22 2,5 2.9 1,8 2,0
o ¢ o
eee00
- o| | Error medio 53 69 6,1 0,8 40 24 0,9 0,8
° ® desv. tipica 5,2 4.6 5,0 2,0 2,6 2,8 1,7 1,9
ce0 00 -
Err. medios 42 6,0 5,1 0,5 3,7 2,1 0,8 0,6
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VALORES DE  PARA ARMADURA FORMADA POR CUATRO BARRAS IGUALES

TABLAS S8y 9

Coeficientes & para las hiperelipses

N Axil reducido v
N
"

3 0,10 | 0,20 | 030 | 040 050 | 0,60 | 0,70 | 0,80 090 | 100 | 1,10 | 1,20 | 1,30 | 1,40 | 1,50
0,10 | 2,06 | 1,71 | 1,63 | 1,56 | 1 54 11,61 11,77 | 1,87 ]220 (237 |3,00]335) 3,80 3,80 | 3,80
0,15] 180 | 146 | 140 | 138 | 142 | 1,47 | 1,56 | 1,68 1,80 | 2,02 | 231 | 2,64 | 2,90 | 3,22 | 3,80
020|154 | 132 |123] 125] 134|140 147 | 1,56 | 1,66 1,80 | 1,98 | 231 | 2,37 | 2,50
025|140 | 125 | 1,06 | 120 1,28 | 1,34 | 142 | 1,49 1,56 | 1,66 | 1,83 | 1,83 | 1,90
030|135 | 1,18 | 1,14 | 1,17 | 126 | 1,32 | 1,38 | 1,44 | 1,49 1,56 | 1,61 | 1,66 +40 +
035 1,29 | 1,04 | 1,11 { 1,15} 125 | 1,31 | 1,35 | 1,38 142 | 146 | 146 !

N
040 [ 124 | 1,11 | 1,10 | 1,13 | 123 | 1,28 | 1,31 | 1,35 i
045 (1,081 1,09 {106 1,09 | 1,20 | 1,25 + +

)
VALORES DE atPARA ARMADURAS IGUALES EN LAS CUATRO CARAS
b\{v Axil reducido v
o~

"

9 0,10 | 020 | 030 | 040 | 0,50 | 0,60 | 0,70 | 0,80 090 1,00 | 1,10 | 1,20] 1,30 {140 | 1,50
0,10 [ 1,71 | 1,71 } 1,58 | 1,56 | 1,56 | 1,61 | 1,71 | 1,71 1,90 | 1,90 | 1,94 | 1,98 | 2,06 |2,06 | 2,06
0,15 | 1,54 | 1,54 | 147 | 138 | 144 | 152 1,56 1,61 1,68 1,71 | 1,80 | 1,90 | 1,94 11,98 | 1,98
020 | 147 | 142 135132137 | 144|152 156 | 1,61 | 1,66 | 1,71 | 1,80 | 1,80 |[1,83 | 1,87
025 | 144 | 138 | 134 1129 | 1,32 | 1,40 | 147 1,52 1,56 | 1,61 | 1,63 | 1,66 | 1,71
030 | 142 | 137 | 134 | 1,28 | 1,32 | 1,37 | 142 | 147 1,52 | 1,56 | 1,61 A
035|140 | 135|131 | 1,28 | 131|137 1,40 | 147 A | A

A
040 ] 140 | 135|131 | 128|131

Se han considerado los siguientes casos:

— Aceros de dureza natural AEH-400-N y AEH-500-N.
— Recubrimientos relativos 6 del 6 y del 10 por 100.

— Axiles reducidos v de 0,1 a 1,5 (15 valores).
— Momentos reducidos u; v u, entre 0,0 y 0,4.
— Dos valores de la relacion u, /u, @ 1 (flexién diagonal) y 0,5 (flexion intermedia).

la cuerda.
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Puede verse que los errores de la nueva propuesta son bastante menores que los del mé-
todo de la EH-82, sobre todo en el caso de la flexion diagonal, en que tanto el error medio
como su desviacion tipica se reducen notablemente.

No sucede lo mismo, sin embargo, con el caso de la flexién intermedia, lo que debe
atribuirse a la diferencia que existe entre la curva equirresistente real y su aproximacion por
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Por ello parece conveniente hacer una propuesta alternativa en la que, en vez de utili-
zar la recta, se emplee una féormula aproximada que substituya la curva equirresistente por
una curva adecuada. De entre las curvas propuestas en la bibliografia, después de varios en-
sayos, los autores han encontrado que las mds adecuadas son las Ziperelipses de Parme [4]:

1/a
= &+ e,

siendo

« = exponente que es funcidén del coeficiente § definido anteriormente:
a = log (2)/log (1 + B), y que por tanto dependera de los mismos pardametros de
los que dependia 3.

Los valores de « se dan en las tablas 8 y 9 para los mismos casos de las tablas 5 y 6,
respectivamente.

En la tabla 7 se incluye asimismo un resumen comparativo de los errores que se pro-
ducen al aplicar esta férmula con los coeficientes de las tablas 8 y 9. Como puede verse, se
reducen ahora todos los errores de una manera significativa, siendo los errores medios, en
todos los casos, inferiores al 1 por 100, y las desviaciones tipicas inferiores al 2 por 100,
en términos de axiles.”

5. EJEMPLOS
5.1. Dimensionar la seccién de una viga de b x h = 40 x 25 cm (viga plana) sometida

a un momento flector de cdlculo My = 4,12 mt. Materiales: fx = 175 kp/em? ; fy, = 4100
kp/ecm? . Coeficientes de seguridad: v, = 1,5;9,=1,1.

Suponiendo un recubrimiento mecdnico de 3 cm, la capacidad mecdnica del hormigén
serd:
Us=fg-b-d=1750/1,5-0,4-022=102,7t
El momento reducido seréd:
p=My/(U;,-d)=4,12/(102,7-0,22) = 0,1823
La cuantfa mecdnica necesaria seri:
w=u-(10 -1,245u) /(0,983 — 1,687 u) = 0,209

Y la capacidad mecdnica de la armadura:

U=A fjg=w- -U,=0,209.102,7= 21,5t

5.2. Dimensionar la seccién de un soporte de b x h = 30 x 60 cm sometida a los esfuer-
zos Ng = 86,4 t; Mg = 27 mt. Hormigbén H-200. Acero y coeficientes como en el ejemplo
anterior.

Capacidad mecdnica del hormigdn:

Ue = foq - b-h=2000-0,9/1,5-03-0,6 =216t
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Esfuerzos reducidos:
y=Ngq/U,=864/216=04;
u=My/(U; -h)=27/(216 - 0,6) = 0,208

Se supone armadura en las cuatro caras y un recubrimiento del 10 por 100. Entrando
en la tabla 1 se obtienen los coeficientes:

a, =—0.28; «a=276; az=2,18
La cuantfa necesaria serd:

w= (0 +ay W/ (0 —oay - 8)=
= (—-0,28 +2,76 - 0,208)/ (1 — 2,18 -0,1) = 0,376

La capacidad mecénica total de la armadura:
U= A fig=w- U= 0,376 -216=81,2t<>12¢ 16

5.3. Dimensionar la seccion del soporte anterior sometido a las solicitaciones
Nd = 86,4 t; Mh = 16 mt; Mb = 8§ mt.

Los esfuerzos reducidos valdran:

v=204;

uy = 16/(216 - 0,6) = 0,123 ;
8/(216 -0,3)= 0,123 .

Il

My

Este caso corresponde, por tanto, a u; = , (flexidén diagonal), por lo que puede apli-
carse la férmula mas sencilla (aproximacion recta), que dard el mismo resultado que la hiper-
elipse. Para ello se entra en la tabla 6 con:

v=04y m, +0,6-u, =1,6-0,123=0,197

obteniéndose un coeficiente 8 = 0,69. El problema de flexion recta equivalente tendrd como
esfuerzos reducidos:

v=04
p=p; +8-u =0,123+0,69-0,123 = 0,208

La solucidén, por consiguiente, es la misma obtenida en el caso anterior, es decir,
U=81,2t<> 12 ¢ 16.
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RESUMEN

Se presentan nuevas férmulas aproximadas para el dimensionamiento de secciones de
vigas y soportes de hormigdn armado.

Estas formulas vienen expresadas en términos adimensionales, y permiten resolver, con
buena precision, el dimensionamiento de secciones rectangulares en flexién simple, en fle-
xocompresion recta y en flexocompresion esviada, empleando para ello, en algunos casos,
coeficientes numéricos cuyos valores se ofrecen tabulados.

RESUME

On présente de nouvelles formules approchées pour le calcul des armatures des sections
de poutres et poteaux en béton armé, selon le Code Modéle du CEB.

Cettes formules sont non-dimensionnelles et permettent, avec une bonne précision, de
calculer les armatures des sections rectangulaires en flexion simple, en flexion-compression
droite et en flexion-compression deviée, en employant des coefficients numériques dont les
valeurs sont donnés en forme tabulaire.

SUMMARY

New approximate formulae for the design of reinforced concrete cross-sections of
beams and columns are presented. This design is made in accordance with the CEB Model
Code.

These formulae are non-dimensional, and allow a precise design of the reinforcement
of rectangular cross-sections in simple bending, in bending and compression and in biaxial
bending and compression. Some numerical coefficients are used, which are presented in
tabular form.
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457-2-33

Pandeo con fluencia

Eduardo Pedoja
Ingeniero Civil
Montevideo - Uruguay

RESUMEN

En el presente articulo se estudia el problema del pandeo con fluencia o mds exacta-
mente la teoria de segundo orden con fluencia.

Se corrige una formula propuesta por algunos autores y luego se deduce la misma for-
mula corregida, por un camino completamente distinto.

Por ultimo, en un ejemplo numérico, se muestra la importancia que puede tener este
fenémeno en el dimensionamiento de pilares esbeltos.

1. SOLUCION APROXIMADA
1.1. Férmula de Dischinger

Consideremos una barra simplemente apoyada, con carga excéntrica.

P P

Do —

Ji,t Yo,t

De acuerdo con la teoria de primer orden, en t = O tendrd una cierta eldstica que lla-
maremos y; . Si en la barra actia la fluencia, la eldstica en funci6n del tiempo sera:

Yt = VYo U+
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Debido al efecto de segundo orden provocado por la carga P, esta flecha va a aumentar,
y serd, segiin la férmula aproximada propuesta por Dischinger:

YiLt = Y10 y 1 ; P

(véase ecuacidon (8.37) en la referencia (1) o ecuacion (104) en la referencia (2)).

Para estudiar su validez proponemos los siguientes valores, comunes en la prictica:

Pcr
=-——=10 ; =2
v p v

De acuerdo con la teoria de primer orden resultara:
Y1t = Y10 I+9)=3 Y10 5

y en teoria de segundo orden:

v

i
= e’ =139
yiLe = Vio T Y10

La teorfa de segundo orden nos da una deformacion que es menos de la mitad que la
deformacidén segun la teoria de primer orden. Este resultado es evidentemente incorrecto.

1.2. Modificacion de la Férmula de Dischinger

Para modificar la férmula de Dischinger seguiremos paso a paso el razonamiento desa-
rrollado en la referencia (1) seccidén 8.3.

La deformacidon en el intervalo dt, resulta de la suma de la deformacion debida a la
fluencia dy, y de la deformacion eldstica dy, :

dy = dy, +dy, (8.33)
en la que dy, es producida por dy, segin la siguiente ecuacidn:

|
v —1

dy, = dyy 6 dyy=dy, (v —-1) (8.34)

También es valida esta otra ecuacion:
dyy, =vy.do (8.35)
Combinando ambas tenemos la ecuacidon diferencial del problema:

1
dye = ye dp = (8.36)
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Como para t = O resultay, = yy; ¢, la solucion es la siguiente:

A
-1 v -1
Ye = Y0 €7 = V1o » 1 e”

En el numeral (8.37) se establece ademds:

Ye = VILt

(8.37)

(8.37)

lo cual es incorrecto porque se estd identificando la deformacidn total con la parte eldstica

de la deformacion, en contradiccién con la integral de la ecuacidn (8.33):

Vit = Ye T Vi

A partir de este punto proseguiremos el razonamiento por nuestra cuenta.

Para la parte eldstica de la deformacidn, en virtud de lo anteriormente expuesto se tendrd:

v v-1
Ye =Y — ¢
€ I,O v — 1

La deformacion debida a la fluencia es, segiin (8.35):

dyy, =y, dp
O sea:

L

v
dyy = ¥10 ;= ¢ dy

Integrando y estableciendo que y, = 0 para ¢ = 0 tenemos:
B
Vi = Vo v (@1—1)

De acuerdo con (8.33) la deformacion total, yy; 5 €S
)

d [1+V(e’:I~

v —1

Vi, = Ye T ¥ = Y10

Considerando que:

v
v—1

Y0 = Y10
obtenemos la férmula de Dischinger modificada:

")
Yi,t = Y0 [1 +v(er! - 1]
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En el capitulo siguiente volveremos a obtener esta ecuacién aproximada, por un cami-
no diferente.
2. SOLUCION EXACTA
2.1. Ecuacion de Euler-Bernouilli con fluencia

Consideremos una barra sometida a la accién de un momento M:

Si no hay fluencia, la curvatura vale:

Si hay fluencia y el momento M es constante, vale:
M
—x==(+
X= (I +¢)
Si hay fluencia y el momento M depende de ella, hay que plantear la ecuacidén en dife-

renciales con respecto a ¢:

I I
Cdy= LMdo+ L dM
X= e YT E

En el segundo miembro, el término ELI Md ¢ es el incremento de curvatura debido a la
fluencia de la barra y el término Eil dM es la variacién eldstica de la curvatura debida a la

variacion del momento.

Dividiendo por d¢p:

0 I oM
SOXo M+ S
dyp EI 0
2
Sustituyendo x = % 3] , obtenemos la ecuacion diferencial de la flexion sometida a
X
fluencia:
3
oy _ 1 (M + w)
d ¢ 0x? EIl v

Aplicaremos esta ecuacion a la soluciéon de problemas de segundo orden.
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2.2. Flexi6n sin Fluencia

Consideremos la barra simplemente apoyada de la figura:

M (x)+ Py

Planteamos estas dos ecuaciones:

M= M (x) + Py
de las cuales deducimos la ecuacion diferencial de la eldstica
d?y I = p
k2 y=—~—M(x - k= =
g Y= M El

que resolveremos por series de Fourier desarrollando M (x), ¢ “y”” en serie de senos:

2 nwx
y= X2 0,sen
n=1

M(x)= = bysen ™%X
n=1 Q
Los b, son conocidos y los g, no lo son.

Sustituyendo en la ecuacién diferencial, obtenemos g, en funciéon de by

T Pnty—1 ° P

Llamando y = yy; o v sustituyendo, llegamos a la serie que define la flecha antes de
que comience la fluencia:

1 = b, nmx
== 2 ——sen
M T Q
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2.3. Flexion con fluencia

Consideremos otra vez la barra simplemente apoyada de la figura. De las siguientes
dos ecuaciones:

0%y
0 dx?

M =M (x) + Py

_ Ly oM,
El 0y

obtenemos la siguiente ecuacion diferencial:

a2

R M
d¢ 09X

y
+k2y]+k?
] y Bl

que al igual que el caso anterior resolveremos por series de Fourier, desarrollando “y” y
M (x) en serie de senos:

T X

had n
y = 21 M (p) sen
ne

1\7I(x)= > b, sen 17X
n=1 %

siendo los coeficientes u,, (¢) funciones de ¢ .

Sustituyendo estas dos series en la ecuacion diferencial de la elastica, podemos escri-
bir, para el término enésimo, la siguiente ecuacion diferencial en ¢ :

dpy 1 _ | by

dy _nzv—lun_nzv—l P

cuya solucidn general es:
v

—— b

Hn (0) = A, en?vl le

Recordando que para ¢ = 0 la eldstica y (x, ¢) debe coincidir con la elastica YiLo
anteriormente deducida, llegamos a la condicidén de borde:

1 by
pn (0) = 0,4 :Fm
que nos determina u, (p):
1 bn —Z—l
My (@) == [I+n?p (™! —1)]
Pn?v -1
La elasticay = Vi1t vale, en consecuencia:
| QS by a ,,Tf,?l nwx
3’11,1;213112_1 nzv—l[l+n V(e —1)]sen
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Puede verse un desarrollo similar en la referencia (3).

2.4. Nueva deduccioén de la féormula de Dischinger modificada

Puede observarse facilmente que las series que definen yy ¢ € vy, convergen con rapi-
dez, por lo que en general basta con tomar el primer término:

b, 1 T X

Yo =% 0

A

e

b 1 -
Vi = 5 S v e - D)

Sustituyendo yp; g €n yy ¢
A
Vi = Yo [1+2 (" = 1))

obtenemos la formula de Dischinger modificada.

2.5. Simplificacion de la formula de Dischinger modificada
v

Desarrollando e¥~! en serie de potencias y tomando solamente el primer término, ob-
tenemos una féormula muy simple:

p v ‘
= T 6 S 1+ 2
Y = Yo U F == ¢) Y = ;7 Yo U= ¢)

que es formalmente idéntica a la que gobierna la fluencia sin carga axial:
V0= VY0 (1 t9)

Si bien con esta simplificacién se obtienen valores inferiores, su uso en la prictica
puede ser aceptable.

3. EJEMPLO

3.1. Pilar cargado excéntricamente

L
Ssecciom

+
i 20 em
: 250 <.
20em
. P
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moédulo de elasticidad: E = 260.000 daN/cm?

inercia: I1=13.333cm?
luz de pandeo: £=500cm
excentricidad de la carga: 6=10cm
coeficiente de fluencia: =72

carga: P = 15.000 daN

carga critica:

Per = T = 136,855 daN
coeficiente de seguridad al pandeo:
v= 1% =9,12
flecha maxima inicial:
10 = 1%52;3_16 = 1,35 cm

flecha maxima en el instante t (p = 2) segin:

teoria de 1°T orden:
Vi = Yo (1 +9)

formula de Dischinger:

14 -1
Yiui = Yio —, ¢
IL,t L0,

formula de Dischinger modificada:

7]
4 v-1
T [T+t —1)]

solucidn exacta:

v
I = n 201 nmx
== Z I +n?2 v (e’ —1)]sen
Vi Pn=1 nzvfl[ ( )]
bn:il—)—(z n=1,3,5..
n
férmula simplificada:
v v
Y, — Y10 ( — ¥)

momentos en la base del pilar en el instante t (¢ = 2) segiin:
teoria de ler orden sin fluencia:

M=Pé = 150.000 daN cm
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5,41

(8]
1]
(e

7,71

7,78
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formula de Dischinger:

M=P (5 +yp,)= 183.000 daN cm

féormula de Dischinger modificada:

M=P( + yu,t) = 256.000 daN cm
solucidn exacta:
M=P (6 + yy )= 267.000 daN cm

formula simplificada:

M= P (8 +yy,) = 250.000 daN cm
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Nuevo tipo de cubiertas y marquesinas para usos multiples

Una Empresa britdnica ha disefiado y fabricado una serie de marquesinas de ereccion
rapida y sencilla, para usos diversos, tales como escenarios, quioscos de musica, bares y ca-
feter{as, aparcamientos, exposiciones y pabellones de ferias comerciales.

Estas estructuras de tela tesa que se suministran listas para montaje inmediato, pueden
obtenerse en tipos diversos que incluyen el 003, de tres mastiles y en tres tamafios y el 005
de dos picos.

109

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025



Los tres tamafios normalizados del tipo 003 cubren superficies aproximadas de 60 m?,
90 m? y 125 m?, suficientes para alojar un mdximo de cien personas; mientras que el tipo
005, que cubre una superficie de 208 m?, sirve para unas doscientas personas.

El material de estas marquesinas, que es impermeable y estd fabricado de manera que
sea capaz de soportar vientos fuertes y cargas de nieve, es de poliéster de 680 g/m?, reves-
tido con cloruro polivinilico, o de tela de fibra de vidrio y revestimiento de politetrafluoroe-
tileno (PTFE), que es mucho més duradero.

El tipo 003, que se erige facilmente en una o dos horas por un par de hombres y se
desmontaen 30 minutos, cuenta con madstiles sustentadores, de celosia de acero de 4-4,5 m
de altura. La marquesina puede suministrarse en una amplia gama de colores y con los nom-
bres y emblemas que se desee, mientras que los mastiles y guarniciones pueden llevar acaba-
do de pintura de polvo de poliéster, en diferentes colores. Si bien este tipo de marquesina no
cuenta con lonas laterales enganchables, se pueden suministrar pantallas auténomas, que
proporcionan proteccidn en los laterales.

La estructura se fija al suelo con clavijas de acero si se trata de terrenos con césped, o
con pernos de anclaje en el caso de suelos duros; para uso permanente, por regla general, se
recomienda cimientos de hormigbn. La estructura cuenta con cables de alambre de 5-10
min, revestidos con cloruro de polivinilo.

La cubierta tipo 005, que la montan en un dia cuatro hombres, proporciona una cober-
tura espectacular en conciertos, exposiciones y festivales para unas doscientas personas. Se
halla sostenida por dos madstiles internos diagonales o, para dejar un espacio interior total-
mente libre, por bastidores exteriores triangulares de celosia. Resulta asimismo posible la
adicidon de paredes laterales de tela poliestérica revestida de cloruro polivinilico, paneles
de aluminio de forma especial o paneles transparentes de policarbonato, con ventanas y
puertas, si as{ se desea.

La fijacion al suelo se hace de manera similar a la del modelo 003, con cables metéli-
cos revestidos de CPV, de 6-16 mm y los correspondientes accesorios.

Existe también el modelo 004, de estilo similar al 003, que cubre una superficie apro-
ximada de 52 m?. Este modelo puede ser utilizado, asimismo, sobre una red modular de
maéstiles, para proporcionar amplias zonas de sombra.

La empresa suministradora ofrece un servicio de disefio especializado, asi como un ser-
vicio general de almacenamiento, mantenimiento y montaje. ’

Los interesados en recibir mayor informacién pueden dirigirse a:

ARCHITEN LTD.
7 Unity Street
Bristol

BS 1 5HH

Reino Unido.
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Aplicacion al analisis de los efectos de la
fluencia en el tiempo
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INTRODUCCION

La utilizacién de un moédulo de deformacion equivalente para considerar la fluencia
del hormigdn en diferentes procesos tenso-deformacionales, que se producen en el andli-
sis de estructuras de hormigdn armado y pretensado, es muy antigua.

Aun suponiendo un comportamiento definido por la teoria de la viscoelasticidad
lineal, que admite la superposiciéon en el tiempo, la historia tenso-deformacional anterior
influye en el proceso, por lo que no resulta posible, en general, emplear en el andlisis mo-
delos sencillos, del tipo de médulo equivalente, que sean a la vez ajustados. Sin embargo, en
ciertos procesos con crecimientos monétonos de deformaciones o tensiones, puede intro-
ducirse, de manera muy ajustada, un modelo de gran sencillez a partir de un modulo equiva-
lente o efectivo del hormigdn, que resulta muy indicado para andlisis paso a paso en el tiem-
po, de tipo numérico (2), (6).

En este articulo, y para dichos procesos mondtonos, se hace un estudio del modulo
global equivalente del hormigdn, diferente del anterior, cubriendo los diferentes casos po-
sibles (incluyendo los casos elementales o experimentales, como son los de fluencia y rela-
jacion). La utilizacién de este mddulo ofrece ventajas ya que no hay que discretizar el tiem-
po (o, si se hace, es sdlo porque interesan resultados a tiempos parciales determinados) en
el andlisis, bien sea de tipo abordable analiticamente (viscoelasticidad lineal, por ejemplo) o
de tipo numeérico (por ejemplo, instantineos no lineales) introduciendo la fluencia a base
de una modificaciéon del diagrama tensién-deformacién del hormigdn, lo que requiere cono-
cer la relacidn entre el modulo global equivalente y el mddulo real instantdneo.
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PROCESOS MONOTONOS DE EVOLUCION TENSO-DEFORMACIONAL EN
EL TIEMPO. MODULO DE DEFORMACION GLOBAL EQUIVALENTE

Algunos resultados de la teorfa de viscoelasticidad lineal

Es bien sabido que, segin la teorfa de la viscoelasticidad lineal, si ¢ (t, ty) v r (t, to)
son, respectivamente, las funciones de fluencia (deformacién para tensién unitaria constan-
te en el tiempo) y de relajacidén (tensién para deformacion unitaria) del material, la defor-
macién € y la tensién o en el tiempo, que experimenta dicho material, vienen dadas por las
expresiones

€ (t,to) = 0 (tg) - c (&, t) + f:c(t,ﬂ-o’(r)-dr
0

6 (L) =€ (to) -T(t,to) +J 1 (t,7) € (r) -dr
to

en donde t es el tiempo actual y t, el de comienzo del proceso. Al hacer depender las fun-
ciones de t,, es posible considerar el fenémeno del envejecimiento o variaciéon del compor-
tamiento del material con su propia edad.

Si se integra por partes, las expresiones anteriores resultan ser
t
€ (t,tg)=0()-c(t,t)—f o(r)- -c (t,7)-dT
to

0 (t,tg) = € (D) -r(t,t)_f: e(r) -1(t,7) - dr
0

Es habitual, en el caso del hormigén, expresar la funciéon de fluencia en forma aditiva,
separando la deformacién instantdnea de la diferida:

1
E (to)

c(t,tg)= 1+ 9 (t, t)]

siendo E (t,) el médulo de deformacion instantdneo y ¢ (t, ty) el coeficiente de fluencia
(p (ty, to) = 0). Tal como viene expresada c (t, ty), puede ser tenido en cuenta el enveje-
cimiento, tanto en lo que afecta a las deformaciones instantdneas como diferidas. En la
prictica, suele referirse la deformacién diferida, y por tanto el coeficiente ¢ (1, ty), a un
moédulo fijo convencional E (para el hormigén, el correspondiente a la edad de 28 dias
(3), (5), (7)); por lo que, entonces,

1 +80(t’t0)
E (ty) E

C(tatO)=

~N
De la misma forma, es posible también expresar aditivamente la funcién de relaja-
cidn, como

r(t,to)=E (tp) — ® (1, 10)

donde & (t, ty) son las pérdidas de relajacion (R (ty, to) = 0).

Dada una funcién de fluencia ¢ (t, to), puede obtenerse la funcién de relajacion corres-
pondiente, reproduciendo las condiciones que, por definicién, son inherentes a la misma
(esto es, € (t, ty) = 1). En tal situacidn, o (t) seria la funcién de relajacion del material, que
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puede designarse ahora como ¢ (t, t,), denomindndola funcién de relajacién asociada a
c(t,t):

t
€ (t>t0)= l=o0 (t’ tO) : C(t> t)_f O(T’tO) 'C;-(tsr) -dr
to
siendo ahora o (t, ty) = r (1, to ), por definicion, por lo que se tiene

1=t to)-c(t,t)—fttr('r,to) L (t,7) - dr
0

y se llega a la expresién

r(t,ty) =

t , _
TR -1 +ft0 r(7,ty) -c (t,7)-dr]

0 bien

r(t, to)=E () -[l +fttr(7',t0)-c;(t,1') . d7]
0

De la misma forma, y teniendo en cuenta la perfecta dualidad existente en todas estas
expresiones, resulta que la funcioén de fluencia c (t, to) asociada a la de relajacion r (t, t5),
si ésta es la Unica funcidén conocida en principio, es

= 1 t . ? .
c(t,ty) r(t,t)[l-l-ftoc('r,to) ) (t,7) - d7]
o bien
C(t,to)-'-El—(?)[l+ft:0(1',t0)~r;(t,1')-d7]

Si se obtiene la funcidn asociada, es posible ya resolver cualquier problema mediante
integracion simple, utilizando la expresiéon que interesa en cada caso, bien sea la de € (t, ty)
o la de o (t, ty), en funcién, respectivamente, de la historia tensional o deformacional ante-
rior (esto es, desde t; a t).

En la mayoria de las situaciones reales a las que se aplica la teoria que se acaba suma-
riamente de exponer, la historia tenso-deformacional a que se ve sometido el material no es
conocida a priori (piénsese, al respecto, en efectos estructurales tales como el hiperestatismo
o el equilibrio en segundo orden, aunque las acciones s{ estén definidas en el tiempo).

Ello implica un proceso de andlisis incremental o paso a paso en el tiempo, lo que im-
pide, en general, un proceso de cdlculo sencillo y rdpido.

Evolucion tenso-deformacional de los casos contemplados

Sin embargo, existe un conjunto de situaciones particulares que, como se explicara
mis adelante, puede tener bastante interés en la prictica y corresponde a los casos en que
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la deformacién evoluciona proporcionalmente al coeficiente de fluencia, a partir de un cier-
to instante inicial t4:

€(t,tp)=a+b-p(t,t)

Veamos cdmo lo hace, entonces, la tensién. Esto fue estudiado y demostrado por pri-
mera vez en (2). Lo que sigue es una demostraciéon mds directa, en funcién de lo visto hasta
ahora, y que, de hecho, viene a coincidir con lo que se muestra de otra manera en (6).

Teniendo en cuenta que ¢ (t, tg) = 1 - [1 + ¢ (t, ty)], resulta que € (1, ty) =

E (to)

=a+b-[E(t) c(tte)—1I
Por otro lado, se ha visto mds arriba que

o (t,t5) = €(t) -1 (t, 1) _f: € (1) -r.(t,7) - dr
0

por lo que, sustituyendo en la anterior la expresion de la deformacion, se tiene
o(t,tg)=la+bE () -c(t,to)— D] -1 (t, 1) —

S D E ) e to) ~ DI-r (47) - dr
0

La ultima integral puede resolverse, directamente, a partir de la ya vista relacién en-
tre las funciones asociadas ¢ (t, to) y 1 (1, tp):

_ 1 t L
C(t,tO)_r(t,t)[l+ft0C(T’to) r(t,7)-dr]

Con lo que, finalmente, se llega a

o(t,te)=la+b(E(y) -c(t,to)— D] -r(t, ) —@-b)[r(t,t) —r(t to)] -
—b-E@e)lc(t, tg) - r(t,t)—1]=(a—-b)-r(t,ty) +b-E(ty)

Por lo tanto, en estas condiciones, la tensidn que resulta evoluciona proporcionalmen-
te a la funciéon de relajacidn, con los coeficientes que se muestran en la expresiéon que pre-
cede. Resulta claro que la inversa también es cierta, realizando el proceso de cdlculo al con-
trario. Cabe aqui citar, como comentario, que las expresiones anteriores permiten seguir con-
siderando el envejecimiento del material tanto instantdneo como diferido.

Naturalmente, y a modo de comprobacion, el caso particular que corresponde a la fun-
1 1
cién de fluencia, esto es, € (t, tg)=c (t, tg)=—— - [1 + o (t,t5)], dondea=b= —,
. : (t, to) (t, to) E (tg) [ @ (t, to)] E (t,)
ED) - E (tp) = 1. De la misma manera, el relativo a la funcién de relaja-
0

cibn o (t,ty) = r(t,ty), parael cuala= 1y b= 0, supone que € (t, ty) = 1.

llevaa o (t, ty) =

Veamos a continuacidn las dos posibilidades o situaciones generales que se pueden dar
dentro del conjunto de casos que estamos examinando.
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La primera corresponde a la existencia de una deformacién instantdnea inicial € (i) o,
lo que es igual, a # 0. Entonces, € (t, tg) = € (to) - [1 + X - ¢ (1, tp)] (por tanto,a = € (t,)
y b= A -y (t)), conlo que

g (t, to)—_“ € (to) . [(l —}\) ‘f(t,to)‘*‘)\ 'E(to)]

Como ya se ha indicado, dentro de esta situacién general se encuentran los casos co-
rrespondientes a las funciones de relajacién (¢ (to) = 1 y A = 0) y de fluencia (e () =

_ 1
E (to)

La segunda posibilidad se da cuando € (t)=a= 0. Asf, e (t,t5)=b - v (t,ty) vy

yA=1).

0 (t,te)=Db[E(to) —1(t,t)]=b[E(to) —E(te) + & (t, t5)]= b - & (€, to)

con lo que la tensién evoluciona proporcionalmente a las pérdidas de relajacion.

Mbdulo diferido global equivalente

En estos procesos en el tiempo donde interviene la fluencia, un dato que con frecuen-
cia interesa conocer en la prictica es el médulo de deformacion global equivalente (como
si el proceso fuera instantdneo) para un instante determinado. Esto es, por definicion,
o(t,t

E* (t, ty) = _((% , que no hay que confundir con el médulo E” (i, t;) que se toma en
€ s Lg

(2) y (6), sobre el que mds adelante volveremos.

De los valores de E* (t, ty), suele interesar especialmente el que resulta al final del pro-
ceso (esto es, para t = o).

Repasemos esta variable para las situaciones y casos citados anteriormente:

1.— Deformacidn inicial no nula:

o(t,to) (1 —=A)-r(t,t0) +A-E(ty)

Ef (t,t0) = =
t(tto) € (t,to) 1+X-¢(tto)

= Ef (V)

— Caso funcién de relajacién:
E;kr (t9 t0) = Eik ()\ = O) =T (t, tO)

— Caso funcién de fluencia:

E (tp)

E* (t,ts)=E*(A=1)= ————M
e (blo) =B =D = o )

2.— Deformacién inicial nula:

o (t.to) E(to) —r(t,to) R (¢, to)

E¥* (t = = =
2 (%) € (t,to) @ (t, to) o (t, to)
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Por otro lado, debe observarse que E¥ (t,t5) = E¥ (A = ). También ha de indicarse
que este E¥ (t, to) coincide con el E” (t, ty) definido en (2) y (6).

Comparemos ahora los valores anteriores. Evidentemente, todo depende de las rela-
ciones existentes entre las funciones de fluencia (a través de E (to) ¥y ¢ (t, t5)) y de relaja-
cion r (t, to) del material.

Vamos a detenernos para analizar algo estas relaciones. Para ello conviene recordar
aqui que las funciones que normalmente definen la fluencia del hormigén, esto es, las
¢ (1, ty) 0, si se prefiere mds estrictamente, las ¢ (t,ty), son crecientes con t y asintoticas
para t = . A partir de ahora se supondrd un material con este tipo de funcién de fluencia.

Con tal hipétesis, se considere o no el fendémeno del envejecimiento, se cumple siem-
pre que c (t,t,) > ¢ (t,7), para7 > to y t > 7T, excepto para el caso Iimite t — oo sin en-
vejecimiento, en que ¢ (t, to) = ¢ (t, 7) por alcanzarse el valor asint6tico que, entonces, €s
unico por no depender de la edad del material.

Al tener en cuenta el envejecimiento (y aunque se suponga, como a menudo se hace,
que no existe envejecimiento para deformaciones instantdneas: E (7) es constante e igual
a E (t,)) la desigualdad c (t, ty) > ¢ (t,7), para7 > t,, y t > 7, es todavia mds acusada,
puesto que los valores de c (t, 7) son ahora inferiores a los mismos sin envejecimiento; en
el caso limite t = o, ¢ (t, to) > ¢ (t, 7) puesto que, si bien se alcanza el valor asintdtico,
éste no es ya nico, disminuyendo con la edad 7 (1), (4).

Establezcamos una vez mds las condiciones para determinar la funcién de relajacion
r (t,to) asociada a ¢ (t, ty). Se sabe que

=€t te)= 0 (t) -c(t,to>+f: c(t,7) -0’ (1) -dr
0

donde, por definiciéon, ¢ (t) = r (t, ty). En esta situacién la variable ¢’ (t) tiene siempre
valor negativo, mientras que el resto de las que aparecen en la expresién anterior son posi-
tivas. En el segundo miembro, el primer término es positivo y el segundo, la integral, ne-
gativo.

Como consecuencia de todo lo anterior, se tiene

1=a(to).c(t,t0)+fttc(t,T)-a’(r)-d'r>a(t0)-c(t,to)+
0

+ et to) -f: & (1) -dr =0 (t) - ¢ (£, t)
(]
1 E (to)

r(t,to) =0(®)< c(t,to): 1+t ty)

excepto para t = o, no considerando el envejecimiento, en que,si se llama ¢_ al valor asin-
E (to)
1+¢_ '

totico Unico de ¢ (t,tg), resulta r(t ~> o, ty) =1 =

Como es logico, la desigualdad anterior es tanto mds acusada cuanto mds importante
sea el envejecimiento. En el caso de no tener en cuenta este fenémeno, la desigualdad se va
atenuando conforme crece el tiempo t, derivando en igualdad para t - «. En la prictica,
para valores importantes de t puede tomarse ya como igualdad.
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Volviendo ahora a los moddulos equivalentes E* anteriores, resulta ya inmediata su

comparacion.
E ()

1+50(t: tO).
Por tanto, E*, (t,t,) = B¥ (\ = 0) < B¥, (t, ) = Bf (\ = 1),

Ademids, E¥ (t, ty) va creciendo continuamente con A hasta alcanzar un méaximo, para
\ =0 que, como se ha visto ya, es precisamente E¥ (t, to).

La situacion general corresponde a r (t, tp) <

En efecto,
1
E (to) (1 — —————)
B (1) = B0 = F (. to) U ltemty)  _ Et)
2 e ¢ (t, to) o (t, 1) L +¢(tt)
Por tanto,

Ef = E*(\>)>E*A>1)>Ef, = Ef A= 1)>Ef, = E* \ = 0)

siendo estas desigualdades tanto mds fuertes cuanto mds lo es la desigualdad original o, en
definitiva, la importancia del envejecimiento del material.

La excepcion a lo anterior, como ya se sabe, corresponde al caso t >« (y, en la prdc-
tica, también a valores importantes de t), cuando no se considera el envejecimiento:

E(t)) _ E(ty)
1+ ¢ (t, 1) 1+,

T (t’ t()) =

Entonces,
1 =N r(t,tg) FA-1(t,ty) - [L + (Lt
E;“(t,to)=( ) (t, to) (t,to) - [ @ ( °)]=r(t,t0)
L+A-o(t,te)
r(t,ty) - [1+@(t,t)] —1(t,t
E;“(t,to)= (t,to) - [ @ (t,t9)] ( 0)=r(t,t0)

So(tat())

Por tanto, en tales condiciones,

% _ pk _ B¥ _ B¥ _ =
By =B =B =B =3 )~ T+e

Pues bien, de lo que precede se concluye que, cuando el envejecimiento del material,
que es un fenémeno que se da siempre en mayor o menor medida en el hormigén, es peque-
fio (lo que ocurre, por ejemplo, en el hormigdn para valores de t, suficientemente grandes),
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el valor del médulo global equivalente, E* (t, ty), en los casos en que t—t, sea ya impor-
tante, practicamente es independiente de la forma en que crece la deformacién (o la ten-
sidn): bruscamente y manteniéndose después, creciendo de manera continua a partir de 0
y proporcionalmente a ¢ (t, ty) (0 a ® (t, t5)), 0 bien una combinacién de amboa tipos.

N 1y o Xy

to t to 1

to t
Moédulo global equivalente del hormigén E¥*

Los resultados que acaban de ser examinados son, evidentemente, aplicables al hormi-
gbén, en el dmbito en que es admisible su consideracién como material viscoeldstico lineal

(3), (4).

Una forma cldsica de representar el médulo equivalente del hormigdén, que incluya el
efecto de la fluencia, consiste en expresarlo como una fraccién del médulo instantdneo E,.
En un principio, esta forma se utilizé para calcular la deformabilidad de las estructuras de
hormigdn en el tiempo, en procesos en los que ésta es la que variaba de manera mds impor-
tante (1), (7).

De la misma manera, el médulo E”, al que se ha hecho referencia mas arriba, se expre-
sa en la forma

E (to)

E” (t,tg) = — —-%
TEX et )

donde x es un coeficiente (2), (5), (6).

Otro tanto puede hacerse con el médulo E* para el hormigdn, el cual puede definirse
como

E¢ (to)
I +a-p(t ty)

E¥ (t,t0) =

siendo a otro coeficiente.
Veamos a continuacién qué rango de variacidon tiene este coeficiente «.

Evidentemente, si referimos los diferentes procesos posibles comprendidos aqui al
valor del pardmetro A, como ya se hizo anteriormente, la gradacién u ordenacién del valor
de aen funci6n de A es inversa a la del médulo E* (ahora E¥):

a=o)<aA> D<o, =a=1)<a,=a(rA=0)
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donde, por supuesto, « o, son, respectivamente, los valores para los casos fluencia y rela-
i Cc I > >
jacion. Como es inmediato comprobar que «, = 1, resulta que, de entrada, puede decirse
que o toma valores que oscilan en torno a la unidad.

Se sabe, no obstante, que en teoria existe una situacién Iimite, la relativa a no existen-
cia de envejecimiento y t > oo, en que el valor de E* es inico, con independencia del tipo de
proceso o, lo que es igual, de A . Por tanto, en tales condiciones, al valor de « le ocurre exac-
tamente lo mismo, siendo ademds precisamente & = 1, como también es inmediato compro-
bar.

En el hormigén, el fenémeno del envejecimiento tiene siempre una mayor 0 menor in-
cidencia. No obstante, para edades t, del orden de muy pocos afios es ya, en general, pricti-
camente inapreciable, incluso para las deformaciones diferidas (para las instantdneas esto
ocurre mucho antes, por lo que E; (t,) se toma muchas veces como constante). De aqui que
en casos, quizd no muy frecuentes en la practica pero que pueden darse, donde la edad del
hormigdn al comienzo del proceso es ya importante, el coeficiente o puede tomarse como la
unidad, para valores de t—t, también apreciables (pero tanto més pequefios cuanto mayor
sea ty) vy, por supuesto, para el valor t = e, instante que siempre es de interés en el andlisis
(valores finales de las variables); y ello, con independencia de la forma en que evolucionan
las deformaciones y tensiones.

Conforme el envejecimiento va teniendo mds importancia en el proceso, y ello ocurre
a medida que decrece la edad del hormigdn t, al comienzo del mismo, el margen de varia-
cion del médulo E¥, en funciéon de A, al igual que el coeficiente «, es cada vez mds amplio.

Evaluemos los extremos de dicho margen para o.

Puesto que el valor méximo del médulo E} (para A — =) es

Ec (to) —1(t, 1)

E¥(t,ty) =
C( 0) ‘P(tato)

resulta que el valor minimo de « viene dado por

oo Beto) 1B 1
T B (tg) —1(tte) w(ttg) Rty vt to)

que, dadas las funciones de fluencia que se suelen ajustar al hormigén (y sus correspondien-
tes asociadas de relajacion) oscila entre un valor del orden de 0,6 e incluso menor y otro
muy proéximo a 1, como se acaba de indicar (en la prictica se puede llegar a tomar 1).

El valor mdximo de «, para el espectro de procesos contemplados (0 i A< ),y dado
que el minimo de E¥ es igual a r (t, ty), €s

W [ EG) ] 1

TEL it t) ¢ (t, to)
que, desde un valor muy préximo pero mayor que 1 (aunque en la practica puede también
tomarse 1), puede llegar a valores del orden de 3 o incluso superiores.
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Aproximacion de la fluencia por reajuste del diagrama o, — €. instantaneo,
a partir del modulo global E¥

Un procedimiento muy sencillo que se suele utilizar para tener en cuenta la fluencia
del hormigén en el andlisis (no lineal ya, en general) de forma que éste se lleve a cabo como
instantdneo (evitando as{ de hecho un proceso en el tiempo) consiste en modificar el dia-
grama g, — €. del hormigén, multiplicando, en el original instantdneo, las deformaciones
por el factor 1 + ¢ (t, tg).

£ 5(14‘1{)) €c

Evidentemente, esto seria exacto si, en condiciones de linealidad del material, las ten-
siones durante el proceso fueran constantes (caso fluencia); pero esta situacién no puede
tomarse precisamente como general.

De resultas de la definicién de E¥ como E; (ty)/1 + o - ¢ (t, ty), s obvio que lo mds
correcto, si se emplea este procedimiento, es multiplicar las deformaciones por el factor
I + o - ¢ (t, ty), esto es, la relacion entre el mdédulo instantdneo y el global equivalente
diferido, teniendo en cuenta que el conjunto de casos estudiado cubre de hecho todas las
situaciones de crecimiento deformacional mondtono en el tiempo.

En este sentido, en los casos en que E¥ depende de A, lo mds conveniente resulta ser la
realizacidon de un andlisis lineal directo en el tiempo, a partir del cual se ajusta el valor de A
comparando la deformabilidad actual del instante considerado y la deformabilidad inicial
del proceso. A partir de A puede ya conocerse el médulo global equivalente E¥ y, en conse-
cuencia, evaluar finalmente el factor indicado mads arriba. Ello conduce a un proceso itera-
tivo sencillo, en general, especialmente si se parte de un A adecuado en funcidn de la situa-
cidn previsible.

Por tanto, debe hablarse siempre de un factor modificador, de la forma ya indicada
(1 +a-¢(t, ty)), en lugar del mds simplista 1 + ¢ (t, ty), que figura en la literatura e in-
cluso en algunas normativas (3). En los procesos en que la tension es variable, actuar asi im-
plica suponer que la fluencia es la debida a la tension actual del momento, por lo que se so-
brestima la fluencia si las tensiones son crecientes, y viceversa.

En realidad, y no olvidando que la fluencia afecta a las acciones con cardcter de perma-
nencia (g), v no a las instantdneas (q), en un caso general, como asi se realiza normalmente,
hay que introducir este efecto adicional a través de la relacidn entre las acciones permanen-

tes y las totales, —«:Ig—_- , 0, m4s propiamente, entre sus respectivos esfuerzos (3).
gr4q
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En consecuencia, el factor final que debe introducirse es

1+ 5 La-p(t,ty)
g+q

En todo caso, y considerando que este procedimiento simplificado se suele aplicar
para andlisis no lineal, habria de evaluarse hasta qué punto deja de cumplirse la hipotesis
de linealidad en la fluencia, mantenida aqui desde un principio, a la vista de las tensiones
que resultan de las acciones con cardcter de permanencia. En general, no obstante, puede
darse como buena tal hipdtesis en la prictica, no teniendo que ir a consideraciones de
fluencia no lineal que, ademds, no tendrian mucho sentido en andlisis simplificados como
el que se ha tratado aqui.

Planteamiento del andlisis a partir de E¥ y comparacién con otros modulos

En las pdginas anteriores se han examinado con detenimiento las bases en que se funda
y la practica en que se utiliza el modulo global equivalente E}, en el anlisis diferido.

Dada su definicion, en términos globales, este médulo tiene un significado fisico muy
claro, extrapolacién al tiempo del modulo instantdneo, y su aplicacién es, también por ello,
totalmente directa, abarcandose una amplia gama de casos, en funcién del coeficiente A,
lo que le confiere un cardacter muy general. Es, asi, muy adecuado para cdlculos globales
(para t > o0 algin tiempo intermedio) de cualquier tipo (incluso manual, por supuesto),
que resultan bastante rapidos y directos; y todo ello, con la Unica condicidén de ajustar, en
su caso, el pardmetro A, con lo que la exactitud que puede conseguirse es muy alta. Este
mismo cardcter global hace que sea un medio adecuado para definir el factor corrector de las
deformaciones en el diagrama o, — €, del hormigdn (1 + « - ¢ (t, ty)) para el andlisis en que
el tiempo, y la fluencia por tanto, se toman implicitamente.

En definitiva, la relacidén que, asi, entra en el andlisis es la mds simple posible:
O'(t)= E(:;lt (tst0>7\) - € (t)

El médulo equivalente E” (t, t,) que se define en (2) no tiene este cardcter global,
sino que es de tipo incremental en las variables; en efecto, de hecho, su definicidén se puede
resumir en la expresidén siguiente:

o (to)
E (to)

o(t)—0a(te)= A0 (t)=E” (t,t) [Ae (t) - no (L, to)]

siendo Ae (t) = € (t) — € (ty) y no figurando en lo anterior mds que deformaciones de tipo
tensional que involucran a la fluencia.
Si dicho modulo se pone en la ya conocida forma (2)

E. (t
E” (t,t0) = __—C_EL
1+x-¢(tto)
es sencillo comprobar que se obtiene, para la deformacioén en el tiempo e (t), la siguiente
expresion:
g (t) o (t) — o (to)
e(t)=— 1+t t)]+ ———— [1+x-9(t t)]
E. (t) ° E, (t,) °
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que es la expresidn original utilizada cldsicamente (1), (3), en funcion de las tensiones ini-
cial y actual del proceso, que en definitiva sirvié de base en (2) para la definicién del mo-
dulo E” y, para los mismos casos aqui estudiados, obtencion de su valor:

EC (t()) — I (t, to)

E” (t,t,) =
o) o (t, to)

que, como ya se dijo, coincide con E¥ = E* (A = o).

Resulta inmediato establecer que « > ¥, salvo en el caso en que no exista envejeci-
miento y t > o, circunstancia en que no s6lo E” = E*, como ya se indico, sino que X =
= a = 1, como qued6 demostrado (y se comprueba en (2), por los valores muy cercanos a
la unidad obtenidos numéricamente para x, con edades t, importantes).

El cardcter vy la aplicacién del médulo E” son, como puede apreciarse, bien distintos
que en ¢l caso de E*, no teniendo un significado fisico directo y aplicandose a procesos de
calculo de tipo incremental o paso a paso en el tiempo, normalmente numéricos, para los
que es muy adecuado y proporciona un ajuste muy bueno, con la contrapartida de no de-
pender mds que de la funcion de fluencia y su asociada de relajacion.

Una expresion formalmente idéntica a la expresada mds arriba para € (t) resulta si se
supone que las tensiones en el tiempo evolucionan proporcionalmente a una potencia
cualquiera del coeficiente de fluencia ¢ (t, ty) vy, ademds, la funcién de fluencia es del tipo
plasticidad diferida (modelo de DISCHINGER), con envejecimiento diferido total (1), (4).
La demostraciéon se desarrolla al final en el anejo. Existe, no obstante, una diferencia im-
portante: mientras que en lo anterior X es un coeficiente que depende del tiempo, en esta
ultima situacidn X es una constante.

CONCLUSION

El interés del andlisis del conjunto de casos estudiados reside, precisamente, en que
existen una serie de situaciones en las estructuras de hormigén a las que se ajustan de for-
ma bastante precisa. Asi, los procesos que se derivan de la interaccién entre la fluencia del
hormigdn y otros efectos estructurales; por ejemplo, los efectos de segundo orden en pie-
zas comprimidas, el hiperestatismo estructural en cualquiera de sus variantes, la propia
retraccién del hormigén, el pretensado mediante armaduras tesas, etc.

Por tanto, el hecho de utilizar el médulo EZ global equivalente permite realizar un ana-
lisis sencillo y directo en el tiempo, sin necesidad de discretizarlo. La expresién del médulo
depende del material (funcién de fluencia y asociada de relajacion), pero también de A en
ciertos casos, lo que, si es asi, los cdlculos arrastrardn este pardmetro; es preciso entonces
realizar previamente un muy simple proceso iterativo, en general, para ajustar E¥, en funcién
de los resultados iniciales y actuales (en el instante considerado; finales, por tanto, si t — o)
de las deformaciones estructurales obtenidas (recuérdese la definicion de M.

En casos similares, pero cuando ya se precisa un andlisis no lineal por el material, es
interesante utilizar el diagrama o, — €, corregido para la fluencia (correccién cuya forma
habitual resulta, en general, un tanto imprecisa), introduciendo el factor 1 + a - ¢ (t, to),
relacion entre los modulos instantdneo E y global equivalente diferido EF, como multi-
plicador de las deformaciones del diagrama original instantdneo.
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ANEJO

Se supone que:

1+, ty
o ()=a+b[p(t 1], con gt 1= 1) —p(t) ¥ ot tg) = —— >

De aqui, sucesivamente, se obtiene:

€ (t,to) = U(to)'c(t>t0)+f: c(t,7)- 0 (r) - dr =
0

il to®—9()

= a(to) e (tto) + [ b-K-[pm)—¢t)]* ¢ (r)-dr =

. E
1+ t) — t .
=0 (t) - (t,to) + w()E w(O)'b'[ﬂP(t)—&P(to)]K—]E.IZK—E_I)'[SO('[)~80(%)]K+1:
Tt —e(t) k. b-K K+1_
= 5 {a+blp ) — ¢ (ty)] }—m)'[@(t)—sﬁ(to)] —
= . __b-K _ K+ 1
= 00 c (o) = ph i O~ ¢ ()]

Pero también, desarrollando lo anterior, resulta:

b-K

K+l _
E(_KTI_) [p (1, to)]

(6 t0)= 01+ (16D + 2 Lo (6 16)K 4 2 [ (6 ) —
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- 4 )] + 2o (L o)+ -l (L 1) =
=a+b[;(t’tO)]K'[1+W1<(t;t;))]+%'12£+'1‘0(t’t°)=
N gﬁ(t—)[l +¢1(<t’:01)]+0(;0)'1<§ j Pt =
-2 Fxe il + I8 (10 0 (1) -
L D Eaa = N IR AT AL
si se define X = t—— -

RESUMEN

La utilizacién de un médulo equivalente de deformacioén del hormigdn en procesos
temporales, para considerar la fluencia de este material, es bien conocida. En este articulo
se estudia, dentro de la teorfa de la viscoelasticidad lineal, dicho médulo, en su variante
global (y no parcial como la propuesta por otros autores para andlisis numéricos), para una
serie de procesos tenso-deformacionales mondtonos en el tiempo, asimilables a bastantes
situaciones reales en las estructuras de hormigdn, cubriendo toda la gama de casos posibles
que van desde la situacién de fluencia pura ala de relajacion; el conocer este modulo global
es muy interesante para el andlisis, tanto de tipo analitico (lineal, normalmente) como nu-
mérico (no lineal, etc.), con objeto de que no se requiera discretizar el tiempo.

RESUME

Lutilisation d’un module équivalent de déformation du béton en procés temporels,
afin d’avoir en considération le fluage de ce materiau, est bien connue. Dans cet article
on étudie, au sein de la théorie de la viscoélasticité linéaire, ce module, bien qu’a sa ver-
sion globale (et pas partielle comme celle proposée par des autres auteurs pour des calculs
numériques), pour une série de procés monotones dans le temps des contraintes et défor-
mations, qu’on peut assimiler & beaucoup de situations réelles aux structures en béton,
qui vont du cas de pur fluage a celui de relaxation; en connaissant ce module-la, il ne faut
pas discretiser le temps aux analyses des structures, bien du type analytique (linéaire, nor-
malement) ou bien numérique (non linéaire, etc.).

SUMMARY

The use of an equivalent modulus of concrete in time-dependent analysis, for taking
creep into account is very well known. In this paper, a revision of such a modulus, in a
global version (and not in the partial one corresponding to the effective modulus proposed
by some others authors for numerical analysis), is presented for a set of monotonical stress-
strain processes, suitable to be applied to many real situations in concrete structures, co-
vering all the cases, from pure creep to relaxation one. The knowledge of this global effec-
tive modulus is very interesting for all kind of structural analysis, either analytical (linear
approach, normally) or numerical (non linear, etc.), in which no time discretization is
required.
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Constitucién del Comité Latinoamericano de Estructuras (CLAES)

Promovido por el Secretario de Obras Publicas del Ministerio de Obras Publicas y Servi-
cios Pablicos de la Reptiblica Argentina, se celebré en la ciudad de Buenos Aires, durante los
dfas 5, 6 y 7 de noviembre de 1986, la Reunidon Constituyente del Comité Latinoamericano
de Estructuras.

En la resoluciéon oficial autorizando y promoviendo la organizacion de esta Reunion
Constituyente, se exponen los “CONSIDERANDOS” que la justifican, entre los cuales cabe
destacar los siguientes:

— Que distintas Entidades de paises latinoamericanos, vinculadas con el quehacer de la
construccidon, han expresado la conveniencia de elaborar criterios comunes para la
preparacidon de normas y reglamentos relativos a estructuras de las obras civiles.

— Que tal proposito favorece el intercambio de los servicios de ingenieria y consultoria
y de las empresas constructoras, que pueden responder a las demandas de los secto-
res ptiblico y privado sobre la base de reglamentos técnicos uniformes.

— Que la adopcidn de un lenguaje técnico comiin facilitard las uniones o consorcios de
empresas nacionales de los paises latinoamericanos, con el consiguiente intercambio
de conocimientos tecnoldgicos y la posibilidad de unir sus esfuerzos y medios para
exportar a terceros paises.

— Que una iniciativa como la referida constituye un modo eficaz de impulsar la integra-
cidn de los paises latinoamericanos y tiene fines coincidentes con los proyectos que
en materia de consultoria y de construccidon promueve la Asociacion Latinoamerica-
na de Integracion.

— Que en raz6n de lo expuesto, se considera de gran importancia contribuir a la crea-
cidén de un foro latinoamericano para la discusion y elaboracion de normas y regla-
mentos sobre estructuras de obras civiles.

En la Asamblea General Constituyente, celebrada el 7 de noviembre, se deéignaron los
distintos miembros de los Organos Directivos, se decidid cudles son las Comisiones de Traba-
jo que, inicialmente habrdn de crearse y se aprobaron los Estatutos del Comité.

Por aclamacién quedaron designados:

— Presidente del CLAES: Victorio Cisaruk (Argentina).
— Vicepresidente Primero: Péricles Brasiliense Fusco (Brasil).
— Vicepresidente segundo: José Chacédn Toral (Ecuador).

Por mayoria de votos, el Consejo de Administracidon quedd constituido de la siguiente
manera:

TITULARES

1.— José Chacdn Toral (Ecuador).

2.— Péricles Brasiliense Fusco (Brasil).
3.— Enrique del Valle Calderdn (México).
4.— Victorio Cisaruk (Argentina),

5.— Eli Abadi Tagger (Venezuela).

6.— Emilio Puente Cortez (El Salvador).
7.— Fernando Yafiez (Chile).

125

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025



SUPLENTES

1.— Julio Ricaldoni (Uruguay).
2.— Mario Galindo (Bolivia).

3.— Luis Meyer (Paraguay).

4.— Julio Alvarez (Paraguay).
5.— Angel del Castillo (Uruguay).
6.— Enrique de Luca (Argentina).
7.— Paulo R. Helene (Brasil).

Las Comisiones de Trabajo que inicialmente se crean son las siguientes:

1.— Notacidon y Simbologia.

2.— Acciones y Seguridad.

3.— Sismo.

4. — Cascaras.

5.— Hormigdén Armado y Hormigdn Pretensado.
6.— Métodos de Ensayo.

Por ultimo, a continuacidon se reproducen, para general informacion, los Articulos de
los Estatutos, o parte de ellos, que se considera pueden resultar de mayor interés.

ARTICULO 2.° OBJETO

El CLAES tendrd por objeto promover una activa vinculacién entre los diferentes pai-
ses de Latinoamerica tendente a la definicién de principios, criterios y lineamientos comunes
que puedan servir de base para la redaccion de reglamentos, normas y especificaciones de
orientacion unificada, relativos al cdlculo, proyecto, construccion, reparacidon, mantenimien-
to, preservacion y demolicion de las estructuras de obras civiles.

Las tareas enumeradas precedentemente, se realizardn en forma permanente, incorpo-
rando los avances cientificos y técnicos en la materia.

En el cumplimiento de su objeto el CLAES propenderd a:

a) Obtener una mayor integracion entre los paises de América Latina.

b) Reducir los obsticulos al intercambio entre dichos paises.

¢) Favorecer el desarrollo y autonomia tecnolodgica de los paises miembros.

d)Promover el mejor aprovechamiento de la capacidad técnica existente, estimular la
complementacion y coadyuvar al desarrollo tecnologico.

e) Fomentar la cooperacidén y la elevacidn de los niveles de capacitacion profesional.

f) Establecer normativas comunes que faciliten las uniones o consorcios de las empresas
constructoras y de las firmas consultoras nacionales de los paises de la Region, en la
satisfaccidn de las demandas de los sectores publicos y privados.

Para el mejor logro de sus fines el CLAES mantendrd una estrecha comunicacién y vin-
culacidn con las Asociaciones Técnicas e Institutos especializados de los paises de América
Latina y con las de terceros paises e internacionales, de reconocida solvencia técnica.
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ARTICULO 4.° MIEMBROS. DELEGADOS NACIONALES

El Comité Latinoamericano de Estructuras es una Asociacion integrada por especialis-
tas de los paises de Latinoamerica actuando en representacidn de organizaciones publicas o
privadas de reconocido prestigio interesadas en el proceso de normalizaciéon o dedicadas a la
investigacion, la ensefianza o actividades profesionales de la ingenieria estructural de sus res-
pectivos paises. Estos Delegados Nacionales titulares no podrdn ser mas de cuatro, pudiendo
contar con igual nimero de suplentes. La admision de los Delegados Nacionales titulares y
suplentes serd efectuada por la Asamblea General por propuesta dirigida al Consejo de Ad-
ministracion con, por lo menos, seis meses de anticipacion a la fecha fijada para esta admi-
sion, respetadas las disposiciones transitorias.

Los Delegados suplentes reemplazardn a los titulares en caso de renuncia o ausencia jus-
tificada de éstos.

Se tratard, en lo posible, que los Delegados titulares y suplentes sean elegidos en pro-
porciones similares entre los ingenieros especialistas:

— De la investigacién y la ensefianza;
— De la reglamentacién y del cdlculo, y
— Del proyecto y de la ejecucion.

Ademas, deberdn ejercer sus actividades en los referidos dominios, en entes publicos o priva-
dos de sus respectivos paises.

ARTICULO 5.° OTROS MIEMBROS

Ademas de los Delegados Nacionales pueden ser admitidos como miembros participan-
tes de las Comisiones Técnicas del CLAES todos los especialistas que tengan interés en cola-
borar con las finalidades del CLAES.

ARTICULO 6.° ORGANOS DIRECTIVOS |

Son Organos Directivos del CLAES:

— La Asamblea General.
— El Consejo de Administracion.

ARTICULO 7.° ASAMBLEA GENERAL

La Asamblea General es el érgano supremo de decision y representacion. Constituyen
la Asamblea General todos los Delegados Nacionales titulares. Cualquier miembro de la
Asamblea puede delegar, por escrito, su representacion en otro Delegado.

La Asamblea General se reunird con cardcter ordinario, como minimo, una vez al afio,
en el lugar establecido en la Asamblea anterior.

Con cardcter extraordinario podré reunirse para tratar toda clase de asuntos de su com-
petencia tantas veces como fuera convocada al efecto por el Consejo de Administracion.
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ARTICULO 14.° CONSEJO DE ADMINISTRACION

El Consejo de Administracion es el érgano encargado del gobierno inmediato del
CLAES segin normas subordinadas a las de la Asamblea General ante la cual respondera de
su gestion.

ARTICULO 20.° COMISIONES DE TRABAJO

La Asamblea General, a propuesta del Consejo de Administracion, resolverd sobre la
creacion y constitucidon de las Comisiones de Trabajo necesarias para la consecucion del ob-
jeto del Comité sefialado en el Articulo 2.°.

Las Comisiones de Trabajo tendrdn como mision el desarrollo de aquellos temas especi-
ficos para los que fueron creadas, realizando para ello los trabajos oportunos y elaborando la
documentacion correspondiente.

Cada Delegado titular deberd estar adscrito a alguna Comisidon de Trabajo, pero no a
m4ds de tres de ellas de manera simultdnea.

Dentro de cada Comisiéon de Trabajo se elegird un Presidente y un Secretario, que no
podran serlo de mds de una. Su designacidn, asi como su eventual sustitucion, sera refrenda-
da por el Consejo de Administracién a propuesta de la Comisidn.

Podrin integrar también las Comisiones de Trabajo los Delegados suplentes. Asi mismo,
el Presidente de la Comision podrd proponer a la Asamblea General la participacion en ella
de expertos reconocidamente competentes en temas especificos de su cometido, ain cuando
estos expertos no pertenezcan a un pais con Delegados Nacionales en el CLAES.

El Consejo de Administracion propondrd a la Asamblea General, cada tres afios, des-
pués de su renovacion, la revision de la composicidon de cada Comisidon de Trabajo sobre la
base de las proposiciones que le hayan sido presentadas por los diversos Delegados y aproba-
das por el Presidente de la Comision correspondiente.

El Presidente de la Comisidn podra solicitar al Consejo de Administracidn, el reemplazo
de los miembros que no hayan participado regularmente de las reuniones y actividades de la
Comision, el que debera incluirlo en el orden del dia de la proxima Asamblea General Ordi-
naria, para su tratamiento.

ARTICULO 21.° IDIOMAS OFICIALES

Seran considerados idiomas oficiales del CLAES el portugués y el espafiol.
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Estudio experimental de la influencia de las
condiciones de curado inicial en la resistencia
de probetas moldeadas de hormigon

Jaime Fernandez Gomez
Dr. Ingeniero de Caminos
INTEMAC

1. INTRODUCCION

El control de la resistencia del hormigdn en obra, implica la realizacion de las activida-
des siguientes:

— Toma de muestras de hormigdn fresco.

— Fabricacidén de probetas moldeadas.

— Conservacidn inicial de las probetas en obra.

— Transporte a laboratorio.

— Desmoldeo de las probetas.

— Curado en cdmara estiandar (T =202 2°Cy HR = 95 por 100).
— Ensayo a compresion.

Todas estas operaciones estdn reguladas por las normas UNE 7240 y UNE 7242. Ac-
tualmente existen ya las normas UNE 83300 y 83301 que definirdn la realizacidén de las acti-
vidades mencionadas, y entrardn en vigor en la proxima revision de la Instruccién EH-82.

Ha habido un cambio bdsico en cuanto a las condiciones exigibles en el curado inicial
de las probetas en obra: mientras la norma UNE 7240 especifica un plazo mdximo de con-
servacion de las probetas en obra de 24 horas, debiendo estar durante este tiempo protegidas
de la desecacidn y de las temperaturas extremas, la norma UNE 83301 admite un plazo de
conservacion de 48 o 72 horas en casos excepcionales, pero limita la temperatura de conser-
vacidon al rango de 16-27°C. Este rango de temperaturas coincide con el especificado por
ASTM C-31, que afiade que la regulacion puede hacerse, mediante ventilacién o evaporacion
de agua, arena o arpillera humedecidas, o empleando aparatos calefactores.

Existen zonas geogrificas y épocas del afio en las cuales es muy dificil cumplir tal
especificacion, salvo que se tomen medidas especiales para la conservacidon de las probe-
tas en obra.

Para estudiar la influencia de las condiciones de conservacion (temperatura y plazo)
de tas probetas durante el curado inicial, se ha desarrollado, en el Laboratorio Central del
Instituto Técnico de Materiales y Construcciones, el Plan de Investigacidn que a continua-
cién se describe.
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2. VARIABLES EN ESTUDIO
2.1. Cemento empleado

Se han realizado dos series de ensayos, con los siguientes tipos de cemento:

— Serie I: Cemento PA-350, con adiccién de puzolana.
— Serie II: Cemento PA-350, con adiccidn de escoria sidertrgica.

2.2. Tiempo de curado inicial

Una vez fabricadas, las probetas han sido mantenidas en las condiciones de curado
inicial durante:

® 24 horas
® 48 horas
® 72 horas

2.3. Temperatura ambiente de curado inicial

La temperatura ambiente alrededor de las probetas durante el curado inicial ha sido:
e+ (0°C

e +20°C

e +40° C

2.4. Condiciones de fabricacién de las amasadas

a) En la serie I, se controld la temperatura de los materiales componentes del hormi-
gbn, para conseguir las siguientes temperaturas en estado de suministro:

o+ 8 C

e+ 20°C

e+ 40° C

b) En la serie II, los materiales componentes del hormigdn se han mantenido, durante
las 72 horas anteriores a la realizacién de las amasadas, a la temperatura del curado
inicial correspondiente.

3. FABRICACION DEL HORMIGON

El hormigdn ha sido fabricado en el Laboratorio Central de INTEMAC, en una amasa-
dora planetaria TEKA, de 375 1de capacidad. (Véase fotografia n° 1). La dosificacion utili-
zada, expresada en peso de los componentes y referida a 1 m® de hormigdn, ha sido la si-

guiente:
— Grava 5/20 MM . ... 995 Kg.
— Arena O/5 MM .. ... 815 Kg.
— Cemento PA-350 . ..o i 360 Kg.
— Agua(asiento de cono: 6 CM) . ... vt e 195 1.
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Foto 1. Amasadora marca TEKA, de 3751 de capacidad,
utilizada para la fabricacion del hormigon.

Foto 2. Fabricacion de probetas mediante compactacion
por vibrado.

Foto 3. Determinacion de la consistencia.
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Cuadro 1

Amasadas de hormigén y probetas fabricadas

Condiciones de curado
(Temperatura ambiente y plazo)

Temp.
0° 20°C 40°C hormigén
Serie |Amasadal fresco
NO 24h.| 48h. | 72h. | 24h. | 48h. | 72h. | 24h. | 48h. | 72h. | (°0O)

1 1a7diasla7d1’asla7d1’as1a7diasla7dias1a7dfasla7dfasla?dfasla?diés 8°C
2a28” 2a28” |2a28” (2228 2228 (2228 {2a28” [22a28” [2228”

2 1a7 dfas|l a7 dfas|1a7 dfas|l a7 dfas|1 a7 dias|1 a 7 dias|1 a 7 dfas|{1 a 7 dfas|1 a 7 dfas| 20°C
1 2228 (2228 |2a28” |2a28” |2a28” 2228 [2a28” {2228 {2228~

3 1a7dfas|1a7 dfas|la7 dfas|l a7 dfas|1 a7 dfas|1 a 7 dfas|1 a 7 dfas|1 a 7 dfas|1 a 7 dfas| 40°C
2a28” 12a28” (2228 2228 [2a28” 2228 |2a28” |22a28” [2a28”

1 1 a3 dfas|l a3 dias{l a3 dfas|l a 3 dias|1 a 3 dias{1 a 3 dias
1a7 > |1ta7 »” 11a7 »” {1a7 > {1a7 »” {la7 ” — - — 8°c
2228 [2a28” (2a28” |2a28” |2a28™ |2a28”

1I
2 i 1 a3 dias|l a3 dfas|1 a3 dfas|l a3 dias|l a3 dias|1 a3 dias
- - —~ 1a7 dfas|1 a7 dfas|{l a 7 dias|1 a 7 dias|1 a 7 dfas|{1 a7 dfas| 24°C
2a28” (2228 |2a28” [2a28” {2228 |2a28"”

4. FABRICACION DE LAS PROBETAS

Por cada una de las series (serie I y serie II) se han fabricado las amasadas de hormi-
gbén y las probetas que se indican en el Cuadro n° 1.

Se han fabricado probetas cilindricas, de 15 x 30 m, las cuales se han compactado en
dos tongadas, de 15 cm de altura, mediante vibrador de aguja de 20 mm y 9.000 r.p.m.

En las fotografias n® 2 y 3 pueden verse algunos detalles de 1a fabricacién de probetas.

5. CURADO Y CONSERVACION DE LAS PROBETAS

Una vez fabricadas, las probetas fueron mantenidas a la temperatura de curado ini-
cial correspondiente, durante 24, 48 o 72 horas, segiin el caso. En su momento, fueron
desmoldeadas ¢ introducidas en una cdmara estindar (T=20 + 2° Cy HR > 95 por 100).

Para conseguir las temperaturas de curado inicial correspondientes, se ha utilizado la
camara de curado especial del Laboratorio Central de INTEMAC, capaz de regular la tem-
peratura desde —40° C a + 40° C con precisién de + 1° C. El curado inicial a 20° C, y el
curado posterior de todas las probetas, se ha efectuado en la cdmara de curado estidndar.

En las fotografias nimeros 4, 5 y 6 pueden verse algunos detalles del curado inicial de las
probetas.
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Foto 5. Probetas en la cdmara especial de curado.

Foto 6. Probetas en la camara de curado estandar.
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Durante el periodo de curado inicial, las probetas permanecieron en sus moldes, con
una arpillera himeda en su cara superior y dentro de una bolsa de plistico.

6. ENSAYO A COMPRESION

A la edad correspondiente, las probetas fueron ensayadas a compresion en una prensa
AMSLER con capacidad de 100 t, de acuerdo con la norma UNE 7242. La mencionada
prensa posee un cadencidémetro para regular la velocidad de carga, la cual se mantuvo cons-
tante hasta rotura, con un valor de 6 Kp/cm? /seg.

7. RESULTADOS DE ENSAYO
7.1. Serie I

En los Cuadros nimeros 2, 3 y 4 se exponen los resultados obtenidos. En el cuadro
n°® 5 se presenta un resumen de los mismos, incluyendo la media de resultados correspon-
dientes a todas las temperaturas del hormigdn fresco.

En las figuras nimeros 1 y 2 se ha representado la comparacion entre las resistencias
relativas a los 28 dias de edad, para cada una de las temperaturas del hormigdn fresco (T ),
en el primer caso, y para cada plazo de curado inicial en el segundo.

En la figura n® 3 se puede ver la evolucidn de resistencias con el tiempo, en funcién de
las condiciones de curado inicial.

CUADRO 2

Resultados de Ensayo. Serie 1
(Tensiones de rotura — Kp/cm?)

Tiempos de curado inicial
Temperat. 24 horas 48 horas 72 horas
s de curado
°$I> “inicial 7 dias 28 dias 7 dias 28 dias 7 dias 28 dias
e 175 261 175 262 162 268
g | t= 0°C 266 255 284
153 -
s Valor medio 264 Valor medio 258 Valor medio 276
e
20
E 290 208 286 300
g 216 291 0 285 213 291
= | t= 20°C
= Valor medio 290 Valor medio 286 Valor medio 296
=
§ 276 278 259
& 212 265 210 276 202 251
§ | t=40°
£ Valor medio 270 Valor medio 277 Valor medio 255
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CUADRO 3

Resultados de Ensayo. Serie I
(Tensiones de rotura — Kp/cm?)

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025

Tiempos de curado inicial
&)
% | Temperat. 24 horas 48 horas 72 horas
‘T[‘ de curado
= inicial 7 dias 28 dias 7 dias 28 dias 7 dias 28 dias
&=
3 238 241 232
g 172 235 186 242 173 245
S
= | t= 0°C
& Valor medio 236 Valor medio 242 Valor medio 238
g
S 272 278 278
<
E 199 278 194 277 196 271
« | t=20°C
3 Valor medio 275 Valor medio 278 Valor medio 274
<
L
= 249 254 267
5 184 229 171 244 195 266
t =40°C
Valor medio 239 Valor medio 249 Valor medio 266
CUADRO 4
Resultado de Ensayo. Serie I
(Tensiones de rotura — Kp/cm?)
Tiempos de curado inicial
o |Temperat.
% | de curado 24 horas 48 horas 72 horas
‘l']' inicial
- 7 dias 28 dias 7 dias 28 dias 7 dias 28 dias
- .
3 236 261 265
2 196
g 238 186 261 204 260
g t= 0°C
_éo Valor medio 237 Valor medio 261 Valor medio 262
5
= 202 268 276 282
3 269 205 274 215 287
= | t=20°C
3 Valor medio 268 Valor medio 275 Valor medio 284
g
L
= 251 257 252
183
§ 258 206 259 185 252
t =40°C
Valor medio 254 Valor medio 258 Valor medio 252
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3b) NOTA: Se adopta como referencia la evolucidn de resistencias con
curado inicial a 20°C,y media de tres plazos,

100 Patron
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50 /::———; 72 horas
/ //"" 24 rcras
/
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10

()

60

50

40

30

CURADO INICIAL A 40°C
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(e}

0 3 7 14 28
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Fig. 3. Evolucidn de las resistencias en funcion de las condiciones de curado inicial. Serie I.
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CUADRO 5

Resumen de Resultados. Serie I

Tiempos de curado inicial

Temperatura
de curado 24 horas 48 horas 72 horas
inicial
7 dias 28 dias 7 dias 28 dias 7 dias 28 dias
o | B e | B |2
-Valor medio 181 246 182 254 180 259
e 216 %gz 208 %gg 213 %gz
199 278 194 277 196 271
o |3 we | T | | B
Valor medio 206 278 202 279 208 285
212 o 210 o 202 o
Valor medio 193 255 196 261 194 258

7.2. Serie II

En el Cuadro n° 6 se recogen los resultados de ensayo, obtenidos.

En la figura n° 4 se ha representado la comparacion entre las resistencias a los 28 dias
de edad, para las diferentes condiciones de curado. En la figura n° 5 se puede ver la evolu-
cién de resistencias con el tiempo, en funcion de las condiciones de curado inicial.
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CUADRO 6
Resultados de Ensayo. Serie II

Condiciones de curado Resistencia a la edad de
inicial (Kp/em?) (*)
Amasada
Temperatura Tiempo p , ,
o) (horas) 3 dias 7 dias 28 dias
24 231 320 399
20 48 196 306 403
72 222 306 414
1
24 182 272 324
0 48 158 305 390
72 100 289 422
24 199 256 326
20 48 220 247 315
72 203 259 316
2
24 231 248 300
40 - 48 235 251 297
72 255 264 294

(*) En base al resultado dc una probeta a las edades de 3 y 7 dfas, y al resultado de dos probetas a la edad de 28 dias.
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NOTA: Se toma como resistencia de referencia en
cada caso la media de los tres plazos de
curado inicial a 20°C. Para t = 20°C se
toma la media ademas de las dos amasadas
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Fig. 4. Comparacion entre las resistencias a los 28 dias de edad. Serie I1.
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Fig. 5. Evolucién de las resistencias en funcion de las condiciones de curado inicial. Serie |1.
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8. INTERPRETACION DE RESULTADOS
8.1. Serie I. Cemento PA-350 con adiccién de Puzolana
a) Influencia de la temperatura del hormigén fresco

No parece existir una relacion clara entre la temperatura del hormigdn y la resisten-
cia obtenida a los 28 dfas de edad. En general, se obtienen resultados més altos con
temperatura del hormigdn fresco de 8° C que con temperaturas superiores.

b) Influencia del plazo de curado

No existen diferencias notables entre la resistencia a los 28 dias de edad del hormi-
gbn, para los distintos plazos de curado inicial.

Si nos fijamos en la figura 2 d, vemos que la mixima diferencia de resistencia entre
los diferentes plazos de curado es del 4 por 100 (temperatura de curado inicial
0° C). También se observa del andlisis de la mencionada figura que el aumentar
el plazo de curado inicial hasta 48 o 72 horas no es perjudicial.

¢) Influencia de la temperatura de curado

La evolucion de resistencias para curados iniciales con temperatura de 0 6 40° C,
resulta inferior a la obtenida con curado a 20° C. La pérdida de resistencia relativa
que se obtiene en ambos casos es similar, sin apenas influencia del plazo de curado
inicial, y del orden del 10 por 100 a los 28 dias de edad.

8.2. Serie II. Cemento PA-350 con adicion de escoria sidertrgica
a) Influencia del plazo de curado inicial

Para curados iniciales a 20° C y a 40° C, no existen diferencias apreciables entre
los resultados obtenidos con los diferentes plazos de curado. A 0° C existe una
dependencia importante entre el plazo de curado inicial, y la resistencia obteni-
da, la cual aumenta al aumentar aquél, obteniéndose la mayor resistencia con el
plazo de curado inicial de 72 horas.

Fl aumentar el plazo de curado inicial hasta 72 horas no supone, en cualquier
caso, una pérdida de resistencia sensible.

b) Influencia de la temperatura de curado inicial

Se aprecia una gran dependencia entre la temperatura de curado inicial y la evo-
lucién de las resistencias. Con curado inicial a 40° C se obtienen, a primeras eda-
des, resistencias superiores a las obtenidas a 20° C, y a 28 d{as valores inferiores,
del orden de un 7 por 100, y pricticamente independientes del plazo de curado
inicial.

La evolucidén de resistencias con curado inicial de 0° C depende mucho del plazo.
A primeras edades, las resistencias conseguidas son inferiores a la de referencia,
y a 28 dias oscilan entre un 84 por 100 y un 104 por 100 de dicha resistencia.
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8.3. Influencia del tipo de cemento

En la figura 6 se ha representado un resumen con los resultados de ensayo obteni-
dos para cada uno de los cementos ensayados. Con curado inicial de 20° C, en ambos
casos no se aprecia influencia del plazo de curado inicial. Con curado inicial de 40° C,
las resistencias relativas obtenidas son similares, también, en ambos casos, no siendo im-
portante la influencia del plazo de curado inicial.

6a)
p
= ~
o 100 —— = L3
b - t=20°¢C
- I
S : tz40°C
: i /—__>< CEMENTO CON ADICION
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o
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»
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Fig. 6. Resumen de resultados.
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A 0° C de curado inicial, existe una diferencia notable en el comportamiento de los
hormigones de las dos series ensayadas. El hormigdn fabricado con cemento de adiccién
de escoria siderurgica es muy sensible al plazo de curado inicial, llegando incluso, con
72 horas de curado inicial, a superar la resistencia patrén, El hormigdén fabricado con ce-
mento de adiccidn puzolana no presenta de forma tan acusada este fendmeno, no llegando
en ningln caso la resistencia obtenida a superar a la de referencia. En ambos casos, al au-
mentar el plazo de curado inicial de 24 a 72 horas, aumenta la resistencia obtenida.

Como resumen, puede afirmarse que el comportamiento de ambos hormigones es se-
mejante para temperaturas de curado inicial comprendidas entre 20°C y 40°C, y bastante
diferente para 0° C, en la cual el hormigdn fabricado con cemento de adiccion de escoria
sidertirgica es muy sensible al periodo de curado inicial. Salvo para este iltimo caso (tempe-
ratura de curado inicial 0° C) la resistencia a 28 dfas no se ve afectada, de forma apreciable,
por el periodo de curado inicial. En ambos casos depende de la temperatura de curado.

9. CONCLUSIONES

Partiendo de la base de que somos conscientes de que el establecimiento de unas con-
clusiones definitivas al respecto, implicaria la necesidad de realizar ensayos complementarios
a los que han sido expuestos, entendemos como conclusiones del presente estudio las si-
guientes:

1#) El tiempo habitual de permanencia en obra de las probetas fabricadas en fines de
semana o visperas de dias festivos (48 & 72 horas) no representa, de acuerdo con
jos resultados de nuestro trabajo, una merma de la resistencia del hormigdn.

22) A temperatura de curado inicial de 40° C, se registran descensos de la resistencia
a compresion inferiores al 10 por 100 de la patron.

33%) Con temperatura de curado inicial de 0° C, el comportamiento de los hormigones
depende del cemento utilizado. Se registran pérdidas de resistencias méaximas, del
orden de un 16 por 100. (Plazo de curado inicial de 24 horas). Para plazos de cura-
do inicial superiores a 24 horas, la pérdida mdxima de resistencia es del orden del
10 por 100. Es conveniente, por tanto, alargar el plazo de curado inicial con bajas
temperaturas.

4%) A pesar del diferente comportamiento a bajas temperaturas de los hormigones fa-
bricados con diferentes tipos de cemento, y siempre que con curados iniciales a
temperaturas bajas se mantengan las probetas en obra mds de 24 horas, dentro del
rango de temperaturas de curado 0° C -40° C no se detectan pérdidas de resistencia
superiores al 10 por 100.

52} Parece posible aumentar el rango de temperaturas de curado inicial de 16° C -
27° C, especificado por UNE 83301, sin sufrir una merma de resistencia impor-
tante.

10. COMENTARIOS

Respecto de la conclusidn n® 4 expuesta en el apartado anterior, hay que sefialar que
en un estudio realizado por MEININGER (1983) con motivo de la revision de ASTM C 31,
en el cual se ensayaron probetas sometidas durante 24 6 48 horas a 16°Cy 27°C, en ambos
casos curados al aire y por inmersidén en agua con moldes estancos, se encontraron diferen-
cias en las resistencias a compresion, del mismo orden que las obtenidas en este mismo traba-
jo (10 por 100), para un rango de temperatura menor.
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Por otro lado, la limitacidon 16° C - 27° C es dificil de cumplir estrictamente, y obliga-
ria a la disposicidon en obra de cdmaras de curado especial dotadas, no s6lo de calefaccion,
sino también de refrigeracidon, para combatir las altas temperaturas del verano. Entendemos
que la especificacidon recogida en UNE 83301, puede ampliarse hasta valores que hagan mds
facil su cumplimiento, sin perjudicar de manera sensible la resistencia del hormigdn.
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Ultimas Publicaciones de INTEMAC

Bajo el titulo “MUROS DE CONTENCION Y MUROS DE SOTANQO” acaba de publi-
carse un libro del Prof. José Calavera, Dr. Ingeniero de Caminos.

El libro estd dedicado, tanto a los muros habituales en obras piblicas y obras indus-
triales, tales como los muros de gravedad, muros mensula de hormigén armado, muros de
contrafuertes, de bandejas, etc., como a los muros pantalla y muros de sétano, de uso hoy
frecuente, tanto en obras piblicas como en edificacion.

Aunque dedicado fundamentalmente al cdlculo estructural de los muros (campo en el
que el autor introduce aportaciones importantes, en especial por lo que se refiere al estable-
cimiento de los coeficientes de seguridad), al proceso de construccion y detalles constructi-
vos, también el tema del cdlculo de empujes recibe un extenso tratamiento. Debe destacar-
se, en especial, el amplio nimero de casos de acciones considerado, tales como cargas sobre
el relleno debidas a cimentaciones proximas, carreteras y vias de ferrocarril, oleaje, acciones
sismicas, etc.

Fl libro se completa con colecciones estindar de muros ménsula de hasta 10 m de altu-
ra, que contienen, completamente proyectados y medidos, los casos de muros ménsula con
puntera y talén, muros sin puntera y muros sin talon, respectivamente. También se incluyen
cuatro colecciones'de muros de uno y.dos sdtanos para distintos casos de carga en corona-
cidn, ya proyectados y medidos, para las variantes de muros con zapata centrada y con zapa-
ta de medianeria. Las siete colecciones contemplan diversas presiones admisibles sobre el
suelo.

El libro constituye uno de los estudios mas completos realizados hasta hoy sobre el te-
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Acaba de publicarse la 22 Edicidon del libro “CALCULO DE ESTRUCTURAS DE CI-
MENTACION” del Prof. José Calavera, Dr. Ingeniero de Caminos.

Publicada la primera edicion en 1982, el libro, que constituye hoy una publicacién fun-
damental sobre el tema, estaba agotado hace varios afios y, debido al trabajo del autor en
otros libros, no habia sido reeditado hasta ahora.

Esta nueva edicion, orientada en la misma linea que la primera, es decir, en el estudio
de los cimientos considerados como estructuras, pasa revista a los distintos tipos de cimien-
tos siendo de destacar, en especial, el exhaustivo estudio de las zapatas de medianeria y es-
quina, asi como el realizado con las zapatas combinadas y vigas de cimentacion.

El libro contiene ademds una valiosa coleccidn de zapatas, ya proyectadas y medidas,
que, en funcion de la carga del muro o pilar cimentado y de la presidon admisible sobre el
suelo, proporciona directamente las dimensiones de la zapata y la armadura necesaria, asi co-
mo las correspondientes mediciones de hormigdn y acero, todo ello para los casos de zapatas
corridas, zapatas cuadradas y zapatas rectangulares.

Esta nueva edicion actualiza ademds la primera de acuerdo con los cambios de la Ins-
trucciéon EH-82 respecto a la EH-80 y recoge los resultados de las investigaciones realizadas
sobre el tema en los ultimos afios.

* kok

“Con el titulo “TECNOLOGIA Y PROPIEDADES MECANICAS DEL HORMIGON”, se
ha publicado un libro de Adolfo Delibes, Dr. Ingeniero de Caminos.

Trata inicialmente la dosificacion de hormigones, desde un punto de vista practico, asi
como su comportamiento durante el fraguado y las deformaciones de retraccidn y fluencia,
exponiendo y comentando los métodos mds adecuados de cilculo. Aporta interesantes con-
sideraciones sobre la influencia de propiedades especiales de los componentes: aditivos y
adiciones, dridos ligeros, cementos especiales, o procedimientos de puesta en obra, como el
bombeo.

Estudia las propiedades mecanicas del hormigdn, aportando gran profusién de datos ex-
perimentales recientes para deducir la influencia de distintos factores en la resistencia del
hormigdn a compresion, traccidn, cansancio, fatiga, etc... Entre ellos, analiza detalladamente
las variaciones de resistencia atribuibles a la velocidad de carga, tamafio de probetas, edad y
proceso de curado, cargas previas, etc.

Expone con claridad y una cierta extension los mas modernos criterios sobre el dafio y
la fractura del hormigdn.

Finalmente, trata los aspectos superficiales del hormigdn en un capitulo dedicado a los
hormigones vistos.

Todos los temas se complementan, no sblo con una apreciable cantidad de datos expe-
rimentales sino también con una valiosa relacidn de bibliografia que lo hacen interesante co-
mo libro de consulta.

FE R

Estos tres libros los distribuye INTEMAC, Monte Esquinza n° 30 — 28010 MADRID.
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Simposio Internacional
Grandes proyectos en una Europa vertebrada

Organizado por el Colegio Oficial de Ingenieros de Caminos, Canales y Puertos de Ca-
talufia y, con el patrocinio del Departamento de Politica Territorial y Obras Publicas de la
Generalitat de Catalufia, se celebrard en Barcelona, durante los dias 9, 10 y 11 del préximo
mes de diciembre, un Simposio Internacional sobre “Grandes proyectos en una Europa
vertebrada”.

Paralelamente a la realizacidn de estas Jornadas esta previsto la organizacién de:

— Exposicion de Grandes Proyectos europeos (del 4 al 20 de diciembre de 1987).

— Exposicion de Empresas e Instituciones relacionadas con las Obras Piblicas (9, 10
y 11 de diciembre de 1987).

— Visita facultativa a obras en Catalufia (8 de diciembre de 1987).

— Visita a la Barcelona Olimpica (12 de diciembre de 1987).

— Programa de acompafiantes.

El programa provisional de las Jornadas Técnicas, que tendran lugar en el Palacio de
Congresos de Barcelona, es el siguiente:

Miércoles dia 9 de diciembre
Mafiana:

09.00 - Recogida de documentacidn.
09.30 — Acto Inaugural.

Europa Espacio de Planificacion

09.45 — Europa espacio de planificacién del transporte. Jean Duquesne. Director de Trans-
portes de la CEE/O.N.U.

10.30 — Pausa.

11.00 — La red espafiola de carreteras en la red europea. Enrique Balaguer. Director Gene-
ral de Carreteras del M.O.P.U. y Presidente del Colegio Nacional de Ingenieros de
Caminos, Canales y Puertos.

12.00 — Los ejes de comunicacién regional en Catalufia. Joaquim Tosas. Secretario General
del Departamento de Politica Territorial y Obras Publicas de la Generalitat de
Catalufia.

13.00 - Coloquio.
14.00 — Comida de trabajo.

Tarde
Permeabilidad fronteriza

15.30 — Las Comunicaciones a través del Arco Alpino. Franz Kranebitter. Dip. Ing. Presi-
dente de la Comisién I Arge Alp.

16.15 — Conexidén fija escandinava. Henrik Baasch. Director General de “Scandinavian
Link Consortium”, y K.H. Ostenfeld. Consultor Internacional.
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17.30 — Pausa.

18.00 — Una propuesta de permeabilidad pirendica. Albert Serratosa. Coordinador de la
Comisién de Comunicaciones Pirendicas.

18.45 — Coloquio.

21.30 — Cena ofrecida por el Ayuntamiento de Barcelona.

Jueves, dia 10 de diciembre

Mafiana

Proyectos singulares

09.30 — Tanel del Canal de la Mancha. C. Kirkland. Director Técnico de “Eurotunnel”.
10.30 — Pausa.

11.00 — Estrecho de Mesina. M. Gilardini. Consejero Delegado de “Stretto di Messina SpA”.

12.00 — Estrecho de Gibraltar. F. Javier Manterola. Catedratico de Puentes de la Universi-
dad Politécnica de Madrid, y J. Manuel Serrano. Director Técnico de SECEGSA
(Sociedad Espafiola de Estudios para la Comunicacion Fija a Través del Estrecho
de Gibraltar, S.A.).

13.00 - Coloquio.
14.30 — Comida de trabajo.

Tarde

Sistema aeroportuario

15.30 - Sistema aeroportuario en Catalufia: el caso de Barcelona. Robert Ramirez. Direc-
tor General de Transportes de la Generalitat de Catalufia.

16.30 — El sistema aeroportuario en la Europa comunitaria. Jhon R. Wiley. Asesor de Di-
reccion de “Nederland Aerport C.O0.”.

17.30 — Pausa.

18.00 — Modelos de aeropuertos para el afio 2000. Luis Marquina. Catedratico de Aero-
puertos de la E.T.S. de Ingenieros Aeronduticos de la Universidad Politécnica de
Madrid.

19.00 - Coloquio.

21.30 — Cena ofrecida por la Generalitat de Catalufia.

Viernes dia 11 de diciembre

Maiiana

Nuevas tecnologias. Ferrocarriles de alta velocidad

09.30 — El futuro del ferrocarril en Europa. Eduardo Pefia. Director General de Transpor-
tes de la C.E. '
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10.00 — Incidencia de la alta velocidad en las relaciones internacionales por ferrocarril.
Andrés Lopez Pita. Catedratico de Ferrocarriles de la E.T.S. de Ingenieros de Ca-
minos, Canales y Puertos de la Universidad Politécnica de Catalufia.

10.30 — El ferrocarril espafiol y la alta velocidad. Gonzalo Martin Baranda. Director de In-
genieria y Equipamiento de RENFE,

11.15 — Pausa.

11.30 — El desarrollo de la alta velocidad en los ferrocarriles italianos. Mauricio Cavagnaro.
Director de Alta Velocidad de F.S.

12.15 - La rentabilidad de la alta velocidad: la experiencia francesa. Philippe Roumeguere.
Director General de I’Equipement de la SNCF.

13.00 — Conexién a la red ferroviaria europea. Albert Vilalta. Presidente de Ferrocarrils
de la Generalitat de Catalufia.

13.45 — Coloquio.
14.30 — Comida de trabajo.

Tarde

Proyecto olimpico

16.00 — Proyectos para la Barcelona Olimpica.

17.15 — Efectos econdmicos de los juegos olimpicos. Josep Maria Bricall. Catedritico de
Economia y Hacienda de la Universidad de Barcelona, y Ricard Frigola. Director
Técnico del Centro de Estudios de Planificacion.

18.00 — Pausa.

18.15 — Anilisis socioldgico del interés colectivo de los grandes proyectos. Antonio Mar-

zal. Profesor de la Escuela Superior de Administracion y Direccion de Empresas,
ESADE,.

Clausura:

20.00 — Conclusiones y Acto de Clausura.

21.00 — Coctel ofrecido por el Colegio de Ingenieros de Caminos, Canales y Puertos de
Cataluiia.

Las cuotas de inscripcidn son:
— 35.000 ptas., hasta el dia 30 de octubre de 1987.

— 40.000 ptas., a partir del 1 de noviembre.
— 10.000 ptas., por acompafiante.

Los idiomas oficiales serdn: cataldn, castellano, francés e inglés. Habrd un servicio de
traduccién simultdnea.
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La inscripcién al Simposio incluye: Publicaciones, comidas de trabajo, visitas faculta-
tivas y recepciones.

Los interesados en recibir informacion suplementaria, deberan dirigirse a:

Secretaria del Simposio e Informacién

Colegio de Ingenieros de Caminos, Canales y Puertos
(Srtas. Montserrat Bernaus y Maribel Mateu)

C/ Calatrava, 19

08017 BARCELONA.

Simposio Internacional sobre ‘Nuevas Aplicaciones de las Laminas
y las Formas Espaciales”

Durante los dias 21 al 25 de noviembre de 1988, se celebrara en Bangalore, India. un
Simposio Internacional para el estudio de las ““Nuevas Aplicaciones de las Laminas y las For-
mas Espaciales’.

Este Simposio ha sido organizado por la IASS (Asociacidon Internacional de Laminas y
Estructuras Espaciales), la Asociacidon de Constructores de la India, el Instituto del Hormi-
gon de la India, el Centro de Investigacidon de Ingenieria Estructural y el Instituto de Arqui-
tectos de la India. Estd patrocinado por el Instituto Asidtico de Tecnologia. de Bangkok, vy
el Centro de Investigacion de Estructuras Espaciales, de la Universidad de Surrey. Reino Uni-
do.

En el curso de las Sesiones Técnicas se expondrdn los nuevos campos de aplicacion de
este tipo especial de estructuras y la utilizacién de nuevos materiales, nuevas formas y nue-
vas técnicas constructivas.

Cada uno de estos temas se estudiara, tanto desde el punto de vista del ingeniero como
del arquitecto, y se dividird en los siguientes apartados: 1.—Proyecto y cdlculo: 2.—Trabajos
tedricos y experimentales; 3.—Teoria y practica de los nuevos métodos utilizados en la fabri-
cacion y la construccion, y 4.— Resefia historica de algunos proyectos destacados.

Ademais de las normales Sesiones Técnicas, habrd proyeccion de peliculas documentales
y audiovisuales y una exposicidon de materiales y equipos de construccion.

Los interesados en participar en este Simposio deberdn dirigirse a:

MR. R. Sundaram.

Chairman, IASS Organising Committee.

“Annapurna”, 384, 13th Main Road, Rajamahal Vilas Extension.
Bangalore — 560 080 India.
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MIEMBROS PROTECTORES DE LA ASOCIACION TECNICA
ESPANOLA DEL PRETENSADO

(Continuacion de Int. Portada)

HUARTE Y CIA, S.A. Departamento Técnico.—- Profesor Waksman, 14, 28036 Madrid.

IBERDUERO, S.A. Servicio Formaciéon.— Referencia 3001. Gardoqui, 8. 48008 Bilbao.

IBERDUERO, S.A. Servicio Formacién.— Referencia 8501. Gardoqui, 8. 48008 Bilbao.

IBERICA DE ESTUDIOS E INGENIERIA, S.A. (IBERINSA).- Avda. de Burgos, 11. 28036
Madrid,

IBERING, ESTUDIOS Y PROYECTOS, S.A.— Plaza Gala Placidia, 5-7. 08006 Barcelona.

INDUSTRIAS GALYCAS, S.A.— Portal de Gamarra, 46. 01013 Vitoria.

INFORMES Y PROYECTOS, S.A. (INYPSA).— General Diaz Porlier, 49-51. 28001 Madrid.

INGENIERIA DEL ATLANTICO, S.A. (IDASA).-- Pérez Cepeda, 5 y 7. 15004 La Corufa.

INGENIERO JEFE DE LA SECCION DE PUENTES Y ESTRUCTURAS. Ministerio de Obras
Pablicas y Urbanismo. Direccion General de Carreteras.— P° de la Castellana, 67. 28071
Madrid.

INSTITUTO ESPANOL DEL CEMENTO Y SUS APLICACIONES.— Veldzquez, 11 - 3.9 izda.
28001 Madrid.

INSTITUTO TECNICO DE MATERIALES Y CONSTRUCCIONES (INTEMAC).— Monte
Esquinza, 30. 28010 Madrid.

INTERNACIONAL DE INGENIERIA Y ESTUDIOS TECNICOS (INTECSA). Biblioteca.—
Orense, 70. 28020 Madrid.

JOSE ANTONIO TORROJA, OFICINA TECNICA, S.A.-- Principe de Vergara, 103. 28006
Madrid.

LABORATORIO CENTRAL DE ESTRUCTURAS Y MATERIALES.— Alfonso Xli, 3. 28014
Madrid.

MECANOGUMBA, S.A.— Apartado 23. 08100 Mollet del Vallés (Barcelona).

NUEVA MONTANA QUIJANO, S.A.— Fébrica de Forjas de Buelna. 39400 Los Corrales de
Buelna (Cantabria).

OBRAS Y CONSTRUCCIONES INDUSTRIALES, S.A. (OCISA).— Princesa, 3 - 7°. 28008
Madrid.

PACADAR, S.A.— Hermosilla, 57. 28001 Madrid.

PRENSOLAND, S.A.— Calle Industria, s/n. 08529 Sant Marti de Centelles (Barcelona).

PRETENSADOS DEL LOURO, S.A.— Poligono Industrial Atios. 36400 Porrifio (Pontevedra).

SENER, TECNICA INDUSTRIAL Y NAVAL, S.A.— Avda. del Triunfo, 56. 48930 Las Arenas
(Vizcaya).

SIKA, S.A.— Carretera Madrid-Irin, Km. 14,500. Poligono Industrial. 28100 Alcobendas (Ma-
drid).

SOCIEDAD ANONIMA ESPANOLA BBR (S.A.E. BBR).— Avda. General Per6n, 36. 28020 Ma-
drid,

SOCIEDAD ESPANOLA DE ESTUDIOS PARA LA COMUNICACION FIJA A TRAVES DEL
ESTRECHO DE GIBRALTAR, S.A. (SEGECSA).— Estébanez Calderdon, 3 - 1° A, 28020
Madrid.

TECNICAS DEL PRETENSADO, S.A. (TECPRESA).— Veladzquez, 105. 28006 Madrid.

TREFILERIAS DEL NORTE, S.A.— Carretera de Zorroza a Castrejana, 150. Apartado 590.
48080 Bilbao.

TRENZAS Y CABLES DE ACERO, S.A. (TYCSA).— Monturiol, 5. 08210 Barberd del Vallés
(Barcelona).

La Asociacion Técnica Espafiola del Pretensado se complace en expresar plblicamente, su agra-

decimiento a las Entidades citadas, por la valiosa ayuda que le prestan, con su especial aportacion
econdmica, para el desenvolvimiento de los fines que tiene encomendados.

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025




asociacion téecnica
espanola del prefensado

Documento descargado de www.e-ache.com el 19/11/2025



